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1 CIENCIA Y TECNOLOGIA

UNIDAD

OPERATORIA EN LOS NUMEROS RACIONALES

Conjunto de los numeros racionales

1. Ubica cada valor en el conjunto numérico correspondiente.

” . |[0 (Z (. N
1 008 03 ¢ - N
-745 -15 409 15 82 - ‘ ‘ L ‘
7102 =17 -1 % [ ‘ ‘ { ‘
L )L Y T\l ///

2. Relaciona los siguientes nimeros con el signo € (pertenece), o & (no pertenece) segln corresponda
en cada conjunto.

e (O (z (Ve tos (On (Dz (e
b. -0,89 QN OZ QQ g. 7,00 QN QZ QQ
cs (O (z Do wemw (On Oz (e
eas (On Oz (e v (On (Dz (e
e. —% QN OZ QQ j.

3. Representa cada numero decimal como una fraccion. Luego, si es posible, simplifica.

Iz
B
.
-

a. 064 c. 08 e. 26

b. 1,728 d. 0,63 f. 1,406

4 | Unidad 1- Cienciay tecnologfa



4. Escribe un nimero racional que se encuentre entre cada par de nimeros.

a. 024 D 0,25 d. =21 D -2,09 g. 16 D 1,7

b 1 e—o1Do1 hoTDoi

. 9 8 . ! ! . ! I

B Jas o4 )Y [ )2
4 2 3 5

5. Evalua si cada afirmacion es verdadera (V) o falsa (F). Justifica.

a. Q En el nimero racional de la forma %, b puede ser igual a cero.

o

. Q Todo nUmero natural es entero.

0

Q Toda fracciéon se puede expresar como un nimero decimal finito.

o

. Q Todos los nimeros enteros son racionales.

. Q Todos los nimeros racionales son enteros.

m

=h

Q Algunos numeros racionales son decimales infinitos.

g. Q Todo decimal finito es racional.

h. Q Todo numero natural o entero se puede representar como una fraccion.

6. A Analicen la solucién de la ecuacion ax + 1 = 37 y sefialen a qué conjunto numérico pertenece
el valor de x en cada caso.

a. Siaesunentero positivo y multiplo de 36, entonces, x € D
b. Siaesun entero positivo y es divisor de 36, entonces, x € D
c. Siaesunentero negativo y multiplo de 36, entonces, x € D

d. Siaesunenteronegativoy es divisor de 36, entonces, x € D

Leccién 1 - Operatoria en los nimeros racionales | 5



Adicion y sustraccion de niumeros racionales

1. ldentifica los valores de A, B, C, Dy E ubicados en la recta numérica.
Luego, calcula las operaciones solicitadas.

0 A B 1 C D E 5
a. A+B+C c. E+B-A e. D-B-C
b. C+D+E d. C-A+D f.E-B-A

2. Observa cada una de las balanzas y selecciona con un ¢ el nimero racional que la equilibra.

1D 1,2D 1D d. 05 D 2,5 D 1,5 D
HHP m B

C ~J C NG|

osis ) () (] ew[) w(] [
Q. D - @ S
: ) EIE
k@:u

C N C |

e[ ] 2] w[ ] e[ ] [ ] os[]

@ D @ =
1 1
— 2?2 7
.. .n
\ \m\
0

C 3 - NG|

\ w

&
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3. Resuelve las siguientes operaciones que involucran adiciones y sustracciones con nimeros racionales.

4.

a.

Completa cada espacio sumando o restando segun
la clave entregada.

%‘l’ 03452

102+2+2
8 10

13+13-

e

54112
2

3.8 -1

4 10 10

-1.2+12-1

iCuadl es tu estrategia, operar con fracciones o con decimales? ;Por qué la utilizas?

L

7,92

‘ 32 |-1,65 ‘

4,72 ‘

Leccion 1 - Operatoria en los ndmeros racionales | 7



5. Analiza y completa los siguientes «sumagramas», de forma que la suma de la ultima fila y la ultima
columna sea igual.

. 8 C.
S 2 = |72 o 02| 4+ | 97| = 102 + | 25| =
+ + + + + + + + +
18 | + + |21 23 | + = | 2] 30|+ = |[-21
+ 28| = + 195 = |16 + |5 =

6. Analiza y completa los siguientes «sustragramas», de forma que la resta de la ultima fila y la dGltima
columna sea igual.

a. 52 | — | 25| = b. -7,5 - | =109 | = < 48 | — | 24| =

31 - = 24 =127 | - = | =257 0,5 - = |-14

- 1,8 = - | =239 = 291 - |43 =

7. 42\ Propongan diferentes ideas para responder a lo solicitado.

a. FEscribany resuelvan tres adiciones entre dos numeros diferentes cuyo resultado sea %

b. ;jCuantas posibilidades hay para plantear la adiciéon? Expliquen.

c. Escriban tres sustracciones entre dos nimeros diferentes cuyo resultado sea 2

d. ;Cudntas sustracciones se pueden crear? Expliquen.

8 | Unidad 1-Ciencia y tecnologia



8. Resuelve los siguientes problemas.

a. Enlamanana, Isabel va de su casa (punto A) al colegio (punto B). Al terminar las clases, va donde su
abuela (punto C) y después se dirige a su casa, como se muestra en el mapa. ;Cuantos kilémetros

recorrio en total?

B

-

0247km
i P

wo”

0,265 km

b. De sus ahorros, Matias gastod % en un regalo, luego usd g del monto inicial para comprar una polera

y%en el cine. ;Qué fraccion del dinero ahorrado le quedd a Matias después de estos gastos?

c. Enunascensor hay dos personas con una masa corporal de 75 kg y 80,5 kg y una caja de 55,6 kg.
Siel ascensor admite 350 kg de carga maxima, jpuede subir una persona mas si su masa corporal

es de 89 kg? ;Por qué?

d. Enuna carrera Jorge corrié 20,45 m, Andrés 20& m, Carola, 20,2 m y Daniela, 20% m.

iCuantos metros de diferencia hubo entre la persona que corrid mas y la que corrié menos?

ERIPENSNN ACTIVIDAD DE PROFUNDIZACION Analicen, y luego respondan.

Una balanza tiene un peso desconocido. Para calcularlo, Antonella se sube a ellay marca 103,5 kg,
después Josefa hace lo mismo y mide 90,9 kg. Luego se suben ambas a la balanza y sefiala 1494 kg.

;Cuantos kilogramos tiene el peso desconocido?

Leccién 1 Operatoria en los nimeros racionales | 9



Multiplicacion y division de niumeros racionales

1. Calcula las siguientes multiplicaciones de nimeros racionales.

a.

U1 |w
N @]

[oe] AN
.
[© NN

2. Sustituye los valores W=
a. X.W
b [ z.y
“ Wz

10 | Unidad 1 Ciencia y tecnologfa

3
4

,X=_5—4,Y=2,4,Z=

e.
_§.215
2
f _
10 .16-9
6
9 225.15.03

h. [ (C08)-54-(-1,1)

-2,3, y resuelve los productos solicitados.

d " z.x.y
& W.Z.(-Y)
L eowez



3. Calcula las siguientes divisiones de nimeros racionales.

@l 5.3 e | 125:05
95
b 7.7 £ [ 35:26
8 6
C _l ) _E g _; _
13 ( 2) 2 3
d-[ 18 :<_9) [ 2424
5 2

4. Sustituye los valores A = g, B=-42,C= g, D = 3,3 y resuelve las divisiones solicitadas.

a. A:B d. C:(-A)
b C:D e -A:C
¢ _B.D L1 B:(-0

Leccién 1 - Operatoria en los nimeros racionales | 11



5. Completa cada espacio multiplicando o dividiendo segun la clave entregada. n
=

CLAVE m Utiliza la
uu calculadora
para comprobar

tus calculos.

8,2

4 -1,2 2,5 J 9,4 -6,4 4,7

6. Completa cada recuadro segun corresponda.

a. 012 E>

:(-4) - (0,25) (=1

00 |w

8. AR Analicen las siguientes preguntas y justifiquen sus respuestas.

a. FEl producto de dos numeros decimales mayores que 1, jsiempre es mayor que 17

b. Elproducto de dos nimeros racionales mayores que 0 y menores que 1, jsiempre es menor que
cualquiera de sus factores?

12 | Unidad 1 - Ciencia y tecnologfa



9. Resuelve los siguientes problemas.

a. Unarco de futbol tiene las siguientes medidas de ancho y alto.

. . , . 7,32 m
Siuna pulgada mide 0,0254 m, jcuanto miden, en pulgadas,
elanchoy el alto del arco?
244 m
L 2
0‘?:

b. Ocho panes iguales tienen una masa total de 1 kg. ;Cual es la masa de cada pan? ;Cudl serd la masa
de diez panes y medio?

¢. Un médico recet¢ a Elias un medicamento cuya dosis es de un comprimido de 3,1 mg, 4 veces al dia,
durante 5 dias. ;Qué cantidad del medicamento tomara Elias en total?

d. Ladistancia entre Santiago y Puerto Montt es de, aproximadamente, 1025 km. Si Marfa Isabel

ha recorrido las % partes de ese trayecto, jcuantos kilémetros le faltan por recorrer?

(VNS AcTivIDAD DE PROFUNDIZACION UL 418 y luego respondan.

Claudia necesita comprar 1,2 kg de chocolate en polvo. En la tabla

se muestra el precio y cantidad que contiene cada envase. Cantidad  Precio
Chocolat
OO h12kg | $1500
pequeno
Chocolat
OCOE ' 15kg | $1800
mediano

a. jCuadl de los dos tipos de chocolate le conviene comprar? ;Por qué?

b. SiClaudia tiene $15000, ;podra realizar la compra de los 1,2 kg de chocolate? Justifica.

Leccién 1 - Operatoria en los nimeros racionales | 13



Operaciones combinadas

1. A Relnete con un compariero o compariera y desarrollen el siguiente juego:

+ Elaboren tarjetas con los numeros del 1 al 10, dos de cada uno, y otras para los signos de

las operaciones (+, -, +, 3).

» Antes de jugar, determinen el tipo de jugada que haran (jugada 1 o jugada 2) y cuantas partidas

tendrd su juego.

alnl
-0

- Pongan las tarjetas sobre la mesa con los nimeros hacia abajo.

JUGADA 1

- (ada jugador toma cuatro o seis tarjetas con numeros, dependiendo de la jugada elegida,
y una o dos con signo. Luego, cada uno ubica los nimeros en las casillas correspondientes.

» Se obtiene 1 punto por cada resultado correcto. Pueden comprobar con la calculadora.

» Gana el juego quien tenga mas puntos al finalizar todas las partidas.

Al finalizar el juego, responde:

a. Qué fue lo que mas te gustod del juego?

b. ;Tuviste dificultades para resolver las operaciones?, ;por qué?
c. ;Qué reglas modificarias si lo jugaras nuevamente?

2. Calcula las siguientes operaciones combinadas.

RECURsO WEB E!.'-l
Para practicar mas puedes !-
acceder a un recurso i
interactivo en el siguiente E vl
sitio: https://n9.cl/ouaq

2 (05-018):24+075 b, [—o,4+ @06)] 05-08

3. Sustituye los valores de a, by ¢, y completa la tabla segun corresponda.

a b c a-be(c+a)
a. 0,75 1 0,1
. ! 2 !
— 1 3
14 _2
b. 0,16 5 4

14 | Unidad 1 - Ciencia y tecnologfa
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B s s |

En las paginas tratadas anteriormente has estudiado:

4. Analiza la propiedad indicada y completa con los nimeros que correspondan. Luego, resuelve
las operaciones para comprobar que se cumpla la igualdad.

a. Propiedad asociativa

(Y

5. Resuelve los siguientes problemas.

a. Uncamién transporta al sur 8 bloques
de mdrmol de 1,56 toneladas cada unoy

4 vigas de hierro de 0,64 toneladas cada una.

Si'su carga maxima es 16 toneladas, jcuanta
carga mas puede soportar?

b. Propiedad distributiva

(+l)oz-2.[ |+l
7 3 7 3

b. Un comerciante tiene dos sacos de harina;
uno de - kg yotrode 1,6 kg Quiere
d|str|bU|r|a en paquetes de " kg ;Cuantos

paquetes tendra en total?

Conjunto de los numeros racionales Piginas 4y 5.
1. Six=325ey= —%, entoncesx ey

pertenece (€) o no pertenece (&) a

JOLBIOK Q@

Adicion y sustraccion de nimeros racionales

Pdginas 6 a 9.

2. Calcula con decimales o fracciones —% + 3,25 .

Multiplicacién y division de niumeros racionales
Pdginas 10a 13.

3. Enla multiplicacion y division de ndmeros
racionales siempre se cumple que:

+.+=D o= D +i-=
to-= D +it= D ——=

Operaciones combinadas Piginas 14y 15,

4. Al resolver operaciones con paréntesis,
potencias, multiplicacién, division, adicion y
sustraccion el orden en las operaciones es:

10
o0
30
40

Leccion 1 - Operatoria en los nimeros racionales | 15



‘.'Cé M o VAS? EVALUACION LECCION 1

1. Completa el siguiente diagrama.

» ‘ ’ » 0,55353...=0,53
INFINITOS
-
> »
RACIONALES
S

‘ ’ b —234747...=-2347

SIS

i

CERO

b -3

b 3 {(Narumes)

2. ;Cuantas balanzas de cada tipo se deben usar para obtener el peso sefialado en cada caso?
Escribe la operacion y el resultado seguin corresponda.

e B @ o

I

a. 285kg A + + —
b. 535kg + + + =
c. 2,05kg + + + =
d. 3,60 kg + + + =
- . . 10 5
3. Calcula las siguientes operaciones considerando a = 3 b=1 2Ye= 2,8.
a. (a-c):b b. b:¢)-a c. (a:b)-c

4. Resuelve las operaciones combinadas. Expresa tu resultado como una fraccién irreducible.

a. o,§+[l.(1_1_2)+l] 2 i.(‘_‘_l);é]ﬁ
4 3 3 3 5 11 5 4) 2

16 | Unidad 1 - Ciencia y tecnologia



5. Analiza la siguiente situacion, y luego responde.

En una competencia, Luisa se demord 9,56 min en llegar a la meta, Andrés tardd 9% min, Carlos, 9% min

y Daniela, 9,92 min.

a. jCudantos segundos antes llegd Luisa que Andrés?

b. ;Cuéntos segundos mas tarde llegd Carlos que Daniela?

<

6. Interpreta la siguiente informacion, y luego calcula. Los lados de una cancha son: largo (a) y ancho (b).

a. El perimetro de la cancha: b. El drea de la cancha:
2(a+b) a-b

7. Comprueba y explica si la quinta parte de las tres cuartas partes de
un numero racional es mayor, menor o igual que los tres quintos de la cuarta parte de ese numero.

¢COMO SIGUES AVANZANDO? RETROALIMENTACION

Responde con una actitud critica considerando tu desempefio a lo largo de la leccién.

iSentiste un clima de {Cémo apreciarias tu Escribe un ejemplo
confianza al trabajar? desempeno? ;En qué en el que apliques lo
iPor qué? podrias mejorar? aprendido en la leccion.
L i J

e ;Crees que tu método de estudio te estd dando resultados? ;Por qué?

;Como vas? - Evaluacion Leccion 1 | 17



POTENCIAS

Potencias de base y exponente entero

1. Escribe cada potencia como un producto de factores iguales.

S | ¢ 6= |

b. (4)°= d. (-7)=
| | | |

2. X Relnanse en parejas para jugar al memorice de las potencias.
El objetivo del juego es formar grupos de tarjetas que representen expresiones equivalentes.

v &) B9 e B3 (8 ]
3 o) @ ) B3 [ )RR

s s oo 1.1 L 1 . 5 1.1
) &g (o] (& (2] ) G

3. Completa la siguiente tabla. Luego responde y compara tus respuestas con las de un compafiero.

oo‘ﬁ

( . e .. Signo del valor| ;Exponente Valor de la
Potencia Multiplicacion iterada . . ]
de la potencia | paroimpar? potencia
(-3
(-3
-2y
(-2)°

a. jElnimero de iteraciones de la multiplicacion de la base de una potencia corresponde al valor
de la base o del exponente?

b. jEl signo del resultado de una potencia de base negativa depende del exponente? Explica.

4. Escribe el signo, positivo o negativo, que corresponde al valor de cada potencia.

a. (-8)" Signo:D c. 25° Signo:D e. (-5 Signo:D

18 | Unidad 1 - Ciencia y tecnologfa



5. Resuelve las siguientes operaciones aplicando las propiedades de las potencias.

3°.3? 3?.3%.97 8'.87".7?
a. 5 © Tg1.37 AN A
. 666 g 5+ (5)°-25 g L2722
S EREE " 25%.(=5)° S 24y

6. Comprueba si el cuadrado de la suma (o diferencia) es igual a la suma (o diferencia) de los cuadrados.
Para ello, reemplaza los valores de a y b y calcula en cada caso.

a b (a + b)? a’+ b? (a-b)? a’-b?
2 5

-2 5
2 -5

-2 | =5

7. Compara los resultados obtenidos en la tabla del item 6. y responde.

a. ;Obtienes los mismos resultados al calcular (a + b)*y a® + b°? ;Por qué?

b. ;Obtienes los mismos resultados al calcular (a - b)’y a’ - b°? ;Por qué?

Leccién 2 - Potencias | 19



Potencias de base racional y exponente entero

1. Escribe las siguientes potencias como potencias de exponente positivo.

- Sl
b. (0,27)7=EJD —11]>W= DO h,
c. 70 DO . (2,03)12:DD .

2. Calcula el valor de las siguientes potencias.

3. Desarrolla las siguientes potencias y compara utilizando los signos <, > 0 =.

w ()

1)’ 0
a. <—§> D 9,92
057 D 0,5°
c. 482" D4,844
S

)

(i
10

o

]

20 | Unidad 1« Ciencia y tecnologfa
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4. Resuelve las potencias y completa la igualdad.

( 1>5: D ¢ 05 =012

4
b. <A> - d. 0,04D ~0,0016
5 625

5. Comprueba si se cumple cada una de las igualdades. Corrige de ser necesario.

=[] “[GIT-16G)]

6. /A Analicen cada situacion, y luego respondan.

a.

El profesor de biologia presenta una ldmina con la informacién de la imagen, que contiene la medida
aproximada del didmetro de los virus de la hepatitis @y © . Si el profesor pregunta: jcual de los dos
virus tiene un mayor didmetro? ;Cual es la respuesta correcta?

8
7 07m 42.10%m
25

En las siguientes figuras el drea pintada corresponde a 1; del &rea pintada del cuadrado anterior. Si el

area del primer cuadrado es T m’, jqué potencia puede usarse para expresar el drea de los cuadrados
de las FiGuras 2y 37

FIGURA 1 FIGURA 2 FIGURA 3
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Multiplicacién y division de potencias

1. Completa para que se cumpla cada igualdad.

SEIRS

o (2 -1 SE R

C. (o,z)D:(o,z)8:(o,2)6 f. (1,5)0:(1,5)“:1,54

[oX
—_
|
N[ —
~——
—
|
N [—
~——

A
Il
—_
|
N[ —
~—
b

2. Aplica las propiedades de las potencias y resuelve las siguientes operaciones.

a (1)2-5 c. 025°.85° e 32'<1>9
N 5 o ’ ’ . . 3

. (3)-(3) 74+ (%) o360

3. Sustituye los valoresde a=2,b=-2,c=-1yd= 3. Luego calcula y simplifica cuando sea necesario.

o @6 « GG )
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4. Analiza y completa los recuadros de manera que las igualdades sean verdaderas.

13.1D_QD+C_]Q7 5@12_ C_]_2
& (3) (3) - D - D c'(e) (4)‘ > :

O 5 (-] L) 4
LQ:Q Va2l (L
D \ > D ‘(2) (5)(3) > :

5. Comprueba si se cumple cada una de las igualdades. Corrige de ser necesario.

G366 56 G- 6)

o

A Resuelvan y elaboren un dibujo con los datos del siguiente problema.

Una arquitecta debe disefar un tanque en forma de prisma
rectangular con base cuadrada que contenga 1,25 m’ de agua.
Si la superficie disponible es de 1,44 m?, ;qué altura debe tener
el tanque?
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Crecimiento y decrecimiento exponencial H
1. Completa la tabla, y luego construye el gréfico correspondiente. Utiliza la
. calculadora
x y=(1,5)" yA para comprobar
tus célculos.
0 8T
el
1 6+
51
2 il
3 3T
54
4 1+
5 ° 1 2 3 4 5 & X

2. Analiza la siguiente informacién. Luego, desarrolla las actividades.

Una bacteria se reproduce en un laboratorio y cada hora se duplica. Al comenzar se tiene 1 bacteria.

a. Completa la tabla con la cantidad de bacterias segun las horas transcurridas y con la potencia
que permite calcularla.

Tiempo (hora) 0 1 2 3 4 5
Bacterias (cantidad) 1 2 4 8
Potencia

b. ;Qué expresion exponencial modela el crecimiento de esta bacteria?

c. Completa el gréfico de la reproduccién de bacterias a partir de los datos de la tabla.

Cantidad de bacterias seguin horas transcurridas

35
30
251
20
15+
10T

Bacterias (cantidad)

»

Tiempo (hora)

d. El nimero de bacterias a las 12 horas es el doble de la cantidad que hay a las 6 horas?
Justifica tu respuesta.
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L s esis

3. Resuelve los siguientes problemas.

a. Francisco quiere ahorrar $1000000 a plazo fijo. El banco le ofrece dos planes: el primero es semestral,

con una tasa de interés simple de 4,5 %, y el otro es mensual, con una
tasa de interés de 0,8%. Si Francisco pretende ahorrar su dinero durante
1 ano, jcudl de los dos planes le conviene mas? jCuanto dinero pierde

Francisco si no elige la mejor opcion?

b. Una comunidad escolar se ha visto afectada
por una enfermedad muy contagiosa. Cada
enfermo contagia a tres personas al dia. Si
el lunes hay uno, jcuantas personas seran
contagiadas al finalizar el viernes?

Recuerda que el porcentaje de
interés que otorga un banco
se puede expresar como un
factor que se multiplica cada
cierto tiempo por el monto
inicial. Por ejemplo:

0,5% P 1,005
1% P 1,01
5%P 1,05

C. Un cubo
de hielo de 4 cm’ se introduce en un vaso
con agua. Si cada minuto que pasa se derrite
el 20% de su volumen, jcuantos minutos
deben pasar para que se derrita en su totalidad?

En las paginas tratadas anteriormente has estudiado:

Potencias de base y exponente entero

Pdginas 18y 19.
1. Siayn€Z.
. Signo del
Potencia | Base | Exponente 9
resultado
par
a>0
impar
al’l
par
a<0 -
L impar J

Potencias de base racional y exponente entero
Pdginas 20y 21.

2. Si %E Q-1{0}, ny m € Z, entonces:

Multiplicacion y division de potencias Piginas 22y 23.

3. Si %, %E Q-{0}, ny m € Z, entonces:

n

() () (6)(a)
b) \b) b) \d
(6):() - (o) (&)
v/ \b) b) \d
Crecimiento y decrecimiento exponencial
Pdginas 24y 25.

4. - Sila base de la potencia es mayor que 1, se da

un exponencial.

- Sila base de la potencia es mayor que 0 y menor

que 1,se daun
exponencial.
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‘.'Cé M o VAS? EVALUACION LECCION 2

1. Analiza la situacién y responde.
En la carpeta de un computador se abrieron dos carpetas: @y @. Después,
para cada una de estas, se abrieron otras dos: @ y €, como se muestra
en la imagen. Si dentro de cada carpeta se guardan 2 archivos, jcudntos
archivos se guardaron en total? Expresa tu respuesta como una potencia |
de base 2.

\

|

2. Comprueba con un ejemplo o un contraejemplo si cada afirmacion es verdadera (V) o falsa (F).

o)

a. Q El valor de una potencia de base y exponente enteros es siempre positiva.

b. Q Para calcular la potencia de una potencia, se conserva la base y se multiplican los exponentes.

C. Q Si'la base de una potencia es un nimero negativo, el valor de la potencia también lo es.

d. Q Toda potencia de base 1 esigual a 1, sin importar el valor de su exponente.

(]

s Q Una potencia de exponente negativo es siempre positiva.

-

Q Una potencia de exponente 0 es siempre el mismo valor de la base.

3. Aplica las propiedades de las potencias y calcula las siguientes operaciones.
2 8 ( 2 ) -4
a. _ b. =)=
3°.5°.03° <5> 5

2 2
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4. Resuelve el siguiente problema.

En una fabrica se estudio el rebote de una pelota. Se concluyd que si se deja caer de 1 m de altura,
el primer rebote alcanza 0,8 m de alto, el sequndo (0,8)* m, y asi sucesivamente.

Sila pelota se deja caera 2 m de altura:

4 N
a. ;jCuéntos rebotes se necesitan para alcanzar, aproximadamente,
1 m de altura?
G J
4 N
b. ;Qué altura alcanza la pelota en el décimo rebote?
G J
c. iDespués de 24 rebotes, seguird rebotando la pelota? e p
Justifica tu respuesta.
o J

5. Demuestra cada igualdad utilizando las propiedades estudiadas.

a. 1 =<%>n,con%€Q—{O},yneN b.<2>n:<g>_n,con%EQ—{O},ynEN

(6) ”

¢COMO SIGUES AVANZANDO? RETROALIMENTACION

Responde con una actitud critica considerando tu desempefio a lo largo de la leccién.

» Con respecto a las potencias: ;como se relacionan con las que trabajaste en afos anteriores?
iCudles son las diferencias y similitudes?

e ;Qué dificultades tuviste al resolver problemas de crecimiento y decrecimiento exponencial?

Escribe un ejemplo de crecimiento ;Qué tema de los estudiados en
o decrecimiento exponencial la leccion consideras debes repasar?
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PRODUCTOS NOTABLES

Cuadrado de un binomio

1. Elrea de un cuadrado cuyo lado mide a se calcula utilizando la expresion a°. En la figura se muestra
un cuadrado cuyo lado mide (a + b).

a. Anota las medidas que faltan en b. Completa el calculo del area
el cuadrado ABCD. del cuadrado ABCD.

Do D LQC (a+b)2:(a+b)-<D+D>

al ba ||a =D-(a+b)+b-(a+b)
=612+D+ba+ DZ
' Bb =612+2E}+b2

2. Calcula los siguientes cuadrados de binomio.

]

L]

|
N
O M1

S

)

(a+

a. (x+2y)2 f. (a’-10)
b. (3x-5) g. Qx+y?)’
C. (2x—3y)2 h. Qa’-a)’
d. (4a+5)’ Q0+
e. (6+3b)° j. (5x-4y")’
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3. Calcula el area de cada cuadrado sumando las areas de las figuras que lo componen.

a. (x+3)cm
T L]
3em Recuerda que para
s calcular el cuadrado
] [ de un binomio puedes
(x+3)cm utilizar lo siguiente:
xcm . )
(a+b)"=a"+2ab+b
. anllE (a-bY’=a*-2ab+b*
xcm 3cm
b. xcm
L[]
3cm
] 17
| T O
xcam
(x-3)cm
L 11 [

(x-3)cm 3cm

4. Analiza cada expresion y completa con los términos que faltan.

a. (a—3)2=a2—6\ M \ f. (D+a5)2=25+\ \a5+\ \
TR o PPN
¢ (Qx+] x+4x+D h. (a—4b)2:a2-8\ ) |
R R L= Jeaes]
s I RPUI pn P e T

5. XS A N r 72Xty Resuelve el siguiente problema.

b. (2n+‘

d. Ba- ‘

Calcula el drea de cada una de las areas que componen el cuadrado de la imagen y comparala
con el drea del cuadrado inicial.

8cm 2cm
] LT [
A, CA, || 8cm
A, PAs [[2am
Ll [T1 [
8cm 2cm
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Suma por su diferencia

1. Se quiere calcular el drea del rectdngulo ABCD que se muestra en la figura.

a. Escribe las medidas que faltan en b. Completa el calculo del drea
el rectangulo ABCD. del rectdngulo ABCD.
a b
[ [ ]
(a+b)a-b)= D.(a—b)Jr D-(a—b)
A—to 0 -+l |-
a(a-Db) ba-b D
2
L o[

]

2. Calcula el 4rea de cada figura sumando las areas de los rectangulos que la componen.

a.
[] ]
5cm
] [ Recuerda que para
xcm calcular la suma por
(x—5)cm su diferencia puedes
utilizar lo siguiente:
L | (@a-by=a’-b
(x+5)cm
b.
(x+10)cm
[] []
(x-10) cm
] [
| L
xcm
10cm
L] [

3. Analiza cada expresion y completa con los términos que faltan.

a. (n+3)(n—3)=D—D f. <D+x><5—D>:25—x2

b. <2n+D>(2n—5)=D—25 g. (3x2+y3)(3x2—y3)=9D—D
(e ] el Dorsl D v
d. (3a—4)(3a+4)=D—D i (n+n2)<D—D>=n2—n4

e p-nl[ )L () (R T
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4. Resuelve los siguientes productos.

a. (x+2y)x-2y) e. (5a°-1)(5a’+1)
b. (4x" + x)(4x” - x) f. (-3x+12)(3x+12)
c. (6-8b)@Bb+6) g. (6+b°)(b°-6)

d. (7n+6)(-6+7n) h. Qx+y’) (-2x+y?)

5. Resuelve los siguientes problemas.

a. Un cuadrado de drea x” cm” se reduce 5 cm b. Dafne tiene un jardin de forma rectangular
de anchoy se aumenta 5 cm de largo. ;Cual de (4a-5) mdeanchoy (4a +5) mde
es el area del nuevo rectangulo? ;Cuantos largo. jCudl es el area del jardin? ;A cuantos
cm’ se redujo el &rea? metros cuadrados equivale sia = 27

6. XS N A e 2 r 2 ate1s? Analiza la informacién y responde.
Las medidas de los lados de un prisma rectangular estan dadas en funcion de una variable x,
como se muestra en la imagen. Expresa y calcula el volumen del prisma rectangular aplicando
la suma por su diferencia.

(x+T)cm
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Producto de binomios con un término en comun

1. Se quiere calcular el drea del rectdngulo ABCD que se muestra en la figura.

a. Anota las medidas que faltan en b. Completa el calculo del drea
el rectangulo ABCD. del rectdngulo ABCD.

A a b D
- s (a+b)(a+c):D(a+c)+D(a+c)

a a’ ab

)

R cor[ o[ e
] T [

¢ ac cb :a2+(c+b)D+bc

2. Escribe la expresién que representa el drea de cada rectangulo, y luego resuelve.

a [0 N
: Recuerda que para calcular
(x+2)cm el producto de binomios con
g 1 un término en comtn puedes
utilizar lo siguiente:
(x+9)cm (a+b)a+c)=a*+ (b+da+bc
b. H L]
(x—=T)cm
L] [
(x+3)cm
o [0 ]
(2x+3)cm
L] []
(2x+4) cm

3. Analiza cada expresion y completa con los términos que faltan.

a. (3a+3)(3a+5):D+24a+D f. (DHO)(D_S):’CZJ“D’C_D
b. (2n—D)(2n+6)=D+10n—6 g. (n+4)(n—D):D+3n—D
(D+4)(x - 5)= D— h. (3x2+5)(3x2+2)=9\ M

c x*+
d. Bx+1)3Bx+4)=9x +Dx+D . (a%D)(a%‘ ‘):‘ ‘+4‘ ‘+3
e. (y+2)(y+D):y2+D+8 j (‘ ‘+‘ ‘)(‘ ‘+‘ ‘) X +6x+5
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4. Resuelve los siguientes productos de binomios con un término en comun.

a. 8b+2)(8b+6) c. (n’+6n)(n°+7n)

RECURSO WEB

Para profundizar o practicar
puedes acceder a un recurso
interactivo de Curriculum

2 2 2 2 Nacional en el siguiente
b (4x"+ 1)(4x" - 9) d. (2x- 2y ) (2x+y ) sitio: https://n9.cl/w89c

Yy
P
=]

5. Resuelve el siguiente problema.

Un cuadrado de &rea x’ m” se le aumentan 5 m de ancho
y 2 m de largo. jCudl es el area del nuevo rectangulo?
(Aumenta o disminuye el drea del rectdngulo con
respecto a la del cuadrado?

6. AL IENT T2 Analicen la informacion y respondan.

Los rectangulos de la imagen tienen igual area. ;Cual es el valor de a?

[T []
(a+2)cm
| i
(a+3)cm
] []
(a+1)cm
1 ]
(a+5)cm
En las paginas tratadas anteriormente has estudiado:
(a+b)= () ()
Cuadrado de un binomio Piginas 28y 29, ‘ ‘ ‘ ‘ ‘
1. Completa las igualdades correspondientes: < D D D ) 2: 22— 2ab + b2
Suma por su diferencia Producto de binomios con un término en comun
Pdginas 30y 31. Pdginas 32y 33.
2. Completa la igualdad correspondiente: 3. Completa la igualdad correspondiente:
(- NCJO =e-v | wramen=[ 0w JO[
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‘.'Cé M o VAS? EVALUACION LECCION 3

1. Compara los productos notables y une con una linea su desarrollo y el tipo de producto
que le corresponde.

a. 2a-5)° O O 4a®+20a+25 O () Cuadrado de la suma

b. Qa-5Qa+5) O () 4a*>-20a+25 ) () Cuadrado de la diferencia

c. Qa+5) O () 4@’>-25 () () Producto con un término en comun
d. Qa+5Qa-2) O () 4a’+6a-10 ) () Producto de la suma por su diferencia

2. Interpreta las medidas de cada figura y escribe el producto notable que corresponde al drea pintada
en cada caso. Luego calcula su desarrollo.

a. 3xcm C. x’cm 2cm e. 4xcm  2cm
—_— —_— —_—
[ 0T O [ T O [T T O
x*cm
3xcem| mmln l mmlE e mml
! LT 14 5 | LT [ | || le
o o odrem Mk mllm i mmiie ) Al
4cm
b. xcm 1cm d. 3cm f. S5xcm 2cm
—_— —_—
[T [ ] [T CIT 1 1 [T LT L]
cm
Mo Mmoo ul MmO
NN L] 6x CM | [ L]
mmE
1cm H - 12 5x.cm
O M Il H 1 dlsem O | [l
(6x+2)cm

3. Construye un cuadrado o un rectangulo, seguiin corresponda, que represente el area (A) indicada
en cada caso.

a. A=(x"+6x+9) cm’ b. A=(’+5x+6)cm’
e R\ e
g J g
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4. Analiza si las siguientes afirmaciones son verdaderas (V) o falsas (F). Justifica en cada caso.

a. Q La expresion x” + 1 es el resultado del desarrollo de una suma por su diferencia.

b. Q La expresién x° + 2x + 1 es el resultado del desarrollo de un cuadrado de binomio.

5. fQ/O\Q\ Resuelvan los siguientes problemas.

a. Laprofesora les pide a Daniela y Jorge que completen el siguiente producto de binomios con un
término en comun: (x + ())(x — () = x” — 5x + 6. Ellos responden como se muestra a continuacion:

‘DANIELA (x+@)(x—@)=x2—5x—6’ ‘ JORGE (x+@)(x—@)=x2—5x—6

;Quién estd en lo correcto? jPor qué?

b. Monica quiere construir una cruz a partir de un trozo cuadrado de cartulina de 50 cm de lado. Para
ello, recorté cuadrados de lado 2x cm en las esquinas, como se muestra en la figura. Si luego quiere
pintar la cruz de color rojo, jcual es el drea que debe pintar?

2xCcm 2xCcm
2x cml
50 cm
2x cml
2xcm 2xcm

¢COMO SIGUES AVANZANDO? RETROALIMENTACION

Responde con una actitud critica considerando tu desempefio a lo largo de la leccion.

e Con respecto a los productos notables: ;cudl te resultd mas facil y cudl te resulté mas complejo?

e ;Crees que la representacion grafica de los problemas te ayuda a comprenderlos mejor? ;Por qué?

Escribe un problema en el que se aplique ;Qué tema de los estudiados en
algun producto notable. la leccién consideras debes repasar?
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LECCION 4 Utiliza la calculadora r
-
K

para comprobar

AREA DE LA SUPERFICIE Y VOLUMEN DEL CONO tuscilculos.

Area de la superficie del cono

1. ldentifica los elementos en el cono y en su red de construccion.

-

S

|

1
1
1
1
1
1

Y Y Y Y Y

[
[
[
[
[

- J _J _J _J _J

2. Calculala generatriz (g), altura (k) o radio () del cono segun corresponda.

a. 12cm

Recuerda que en un
9cm triangulo rectangulo

L

establece que:

a’l+b’=¢?

b.
26dm
10dm c
a
b

En consecuencia:

|

15¢cm

=

c
ca=+(c?-b?
< b

el teorema de Pitdgoras

|

18cm

3. Calcula el area lateral o manto de los siguientes conos o redes. Considera t = 3,14.

a. C.

15¢cm 8cm

36 | Unidad 1-Ciencia y tecnologia



4. Calcula el rea (A) de los siguientes conos. Considera & = 3,14. Utiliza la calculadora [£23

para comprobar !“" !
a. V///f%ifjg’///////A tus célculos. e
16cm
Recuerda que el area (A) de un cono
puedes obtenerla al visualizar su red
de construccion y la calculas utilizando:
A(cono) = A(bzase) + A(Iateral)
=nr°+mrg
=7r(r+g)
b. d. gcm
6cm
17¢cm
—_—
3cm
C e.

12¢cm

Ioe
o
3

IScm

5. Observa cada red del cono, y luego calcula su area. Considera it = 3,14.

a. __6cm | C. 2
2cm 10cm
b. _12cm d. 3cm

2cml

10cm
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6. Enlatabla se muestran las medidas del radio, generatriz y drea del cono. Calcula el dato que falta
y complétala segun corresponda. Considera t = 3,14.

Area del cono (A)

Radio (r) Generatriz (g) A=mr(r+g) Calculo
a. 10 cm 14 cm
b. 7 cm 105w cm’
c. 8cm 2001 cm’
d. 3cm 5cm
e. 10cm 2501 cm’

7. Analiza la siguiente informacién, y luego responde. Considera 1t = 3,14.

Un estudiante quiere confeccionar la red de un cono y solo
ha elaborado la red del manto que se muestra en la imagen.

a. ;jCuadnto debe medir el radio de la base del cono?

8cm

b. ;Cudl es el drea del manto?

c. ;Cudles el drea de la base del cono? d. ;Cudl es el drea del cono?
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8. Resuelve el siguiente problema. Para ello, considera &t = 3,14.

Sobre un espacio circular de didmetro 9 m se quiere instalar una
carpa con forma de cono, hecha de tela, cuya altura es de 4 m.

a. ;Cudl es la medida del radio de la base b. ;Cudl es la medida de la generatriz
del cono? del cono?

c. Julioy Sandra realizan una estimacion del total de la tela que se necesita. Julio afirma que para
el manto se requieren 20 m” de tela, en cambio Sandra dice que se necesitan mas. ;Quién esta
en lo correcto? Explica.

9. /X Resuelvan los siguientes problemas y comparen sus conclusiones.

a. Algirar un tridngulo rectangulo alrededor de cada uno de sus catetos ‘
se obtienen dos conos, uno en cada giro, como se muestra en la imagen.

- Calcula el &rea del cono en ambos casos.

16 cm

- ;Cudl tiene mayor drea? 12.cm

b. Cristian confecciona gorros cénicos con cartulina, como el que se muestra en
laimagen. Como minimo, jcuanta cartulina necesitara para fabricar 50 gorros? J

¢
15cm )9‘

—_—

16cm

10. PXS YA LI P2Xte1¥ Confecciona la red de un cono de radio 5 cm y generatriz 7 cm,
y luego responde.

a. ;Cuanto mide la altura del cono?

b. ;La generatriz del cono puede serde 5 cm y el radio de 7 cm?, jpor qué?
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Volumen del cono

1. Calcula el volumen de los siguientes conos. Para ello, considera t = 3,14.

a. d.
6,2cm
5cm
35cm
4cm
b. e
1,25¢cm
— 7cm
8,4 cm 22¢m
C f.
7cm
12cm
45cm
5cm

2. Responde las siguientes preguntas teniendo en cuenta la relacion entre la férmula del volumen (V)
de un cilindro de radio ry altura h y la férmula del volumen (V<7) de un cono de igual radio y altura.

- RECURsO WEB AT
2 Para comprobar larelacion  yE=fTa %
Vo= % entre el volumen del cilindro = I
y el cono puedes acceder al e
recurso interactivo: https.//n9.cl/8¢j9

a. Sielvolumen del cilindro esigual a 1 2961 cm’, sin utilizar la férmula indica cunto es el volumen
del cono. Explica como lo calculaste.

b. Para tener el mismo volumen del cilindro, jcudntas veces debe aumentar la altura del cono?
Argumenta tu respuesta.
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Usa el teorema de Pitagoras para calcular la altura (h) de cada cono. Luego determina el volumen.
Considera Tt = 3,14.

a.
5cm
4cm
b.
8cm
10cm
C.
15¢cm
18 cm

Resuelve los siguientes problemas. Considera &t = 3,14.
a. Elvolumen de un cono es 1000 cm’y el drea de su base es 314 cm”.

+ jCuanto mide el radio de la base?

Recuerda que:

« El drea de una circunferencia
esA=mr’
- El perimetro de una circunferencia
+ ;Cuanto mide su altura? esP=2mr

En ambos casos el radio (r) se puede
calcular asi, respectivamente:

b. Elvolumen de un cono es 1500 cm’y el perimetro de su base es 94,2 cm.

+ ;Cuanto mide el radio de su base?

+ jCuanto mide su altura?
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5. Analiza la informacién presentada en cada caso y responde.

a. Un cono macizo de metal de radio 6 cm y altura 18 cm se fundié para hacer un cilindro.

» ;Cudl serfa la altura del cilindro si se
mantiene el mismo radio del cono?

« ;Cual seria el radio del cilindro si se mantiene
la misma altura del cono?

b. Un reloj de arena se compone por dos conos iguales unidos por su vértice. La altura total mide

19 cmy su didmetro 12 cm. Considera it = 3,14.

» (Calcula el volumen méximo de arena que
puede haber en el interior de uno de ellos.

6. 2 Analicen la informacion y respondan.

a. Sielradio aumenta al dobley su altura se
reduce ala mitad, jcual es la expresion que
corresponde al volumen del cono?

b. Sielradio disminuye a la mitad y su altura
aumenta al doble, jcudl es la variacion
porcentual respecto del cono original?
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- Sicada segundo cae 0,1 cm’ de arena, jcuanto
tiempo tarda en pasar la arena de un lado
al otro?

c. Comprueba si al aumentar el triple del radio (r),
el volumen también aumenta al triple
respecto del volumen original.

d. Comprueba que si el radio aumenta el triple
el drea también aumenta el triple.



7. Resuelve el siguiente problema. Considera &t = 3,14.

a. Enuna planta de salitre almacenan el mineral formando cerros con forma similar a un cono, como se
muestra en la imagen. Si el salitre acumulado debe ser transportado en un camién con capacidad de
carga de 300 m’, jcudntos viajes deberfa realizar el camion?

Archivo editorial

8. XS YA e ey Analiza la informacion, y luego responde. Considera 7t = 3,14.
Una copa con forma cénica tiene las medidas que se observan en la imagen.

7cm

a. jCudnto es el méximo de agua que podemos verter en ella?

b. ;Cuédntas copas iguales son necesarias para servir 500 cm’ de agua?

Stock2You, Shutterstock

B sivss |

En las paginas tratadas anteriormente has estudiado:
Area de la superficie del cono  piginas 36039.
1. Escribe lo solicitado y responde: jcual es el drea total del barquillo?

Areabasal  Area lateral

Volumen del cono Piginas40a43.

2. Completa la férmula y responde: jcuéntos cm’ de helado, aproximadamente, alcanzan hasta el borde
del barquillo?

S0
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‘.'Cé M o VAS? EVALUACION LECCION 4

1. Calcula el dreay el volumen de cada cono.

a. b.
39cm
15cm 15 le
8cm
AREA (A) AREA (A)
4 N 4 7
& J & J
VOLUMEN (V) VOLUMEN (V)
4 N 4 7
& J & J
2. Analiza si las expresiones son verdaderas (V) o falsas (F). Justifica.
a. Q Siel radio basal de un cono aumenta al doble, su volumen también aumenta al doble.
b. Q Si el radio basal de un cono disminuye a la mitad, su drea también disminuye a la mitad.
C. @ Se llama generatriz a la altura del cono.
d. Q Sila altura de un cono aumenta al doble, su drea también aumenta al doble.
e. Q Sila altura de un cono disminuye a la mitad, su volumen también disminuye a la mitad.
3. Analiza las medidas del cono y calcula el volumen del cono truncado
delimitado por la regién pintada.
p ~ 15¢cm
25cm
N\ J
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4. Analiza la informacion, y luego responde.

30cm
Se quiere construir un cono a partir de la red que se muestra en la imagen.
a. Cuanto mide la altura (h) del cono?
20 cml
b. ;Cudnto es el drea del cono? c. ;Cudnto es el volumen del cono?
5. Compara los dos conos, calcula y responde. CoNo B
6,2cm

iCudl de los conos tiene menos capacidad?

8,2cm

35cm

6. Resuelve el siguiente problema.

En la calle, para advertir de una pista que se va a
cerrar, se pusieron 10 conos plasticos, de 36 cm
de didmetro y 50 cm de altura cada uno.
iCudl es el drea del manto de cada cono?

¢‘,C6MO SIGUES AVANZANDO? RETROALIMENTACION

Responde con una actitud critica considerando tu desempefio a lo largo de la leccion.

e ;Cudl es la diferencia entre el volumen y el drea de la superficie del cono? Explica.

e ;lLarepresentacion grafica del cono te ayuda a comprender mejor los problemas? ;Por qué?

Plantea un problema relacionado con ;Qué tema de los estudiados en
el drea o el volumen de un cono. la leccién consideras debes repasar?
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aQU é AP R E N D I ST E? EVALUACION UNIDAD 1

1. Resuelve las operaciones solicitadas tomando en cuenta que: X = 411; Y=04W= 2%; yZ=-1,6.

a. X+wW-2z b. (Y-2):X < W-X)Y

Resuelve las siguientes operaciones combinadas.

a. 5 b. 3
4 3

2=

10«

ui|—

Resuelve las siguientes operaciones con potencias.

(4P (416 ESTE (=3)7%-(=3)°-3°

P67 (A" R

. Completa los productos notables con los términos que faltan.

a. (4n+2)2=D+16n+D d. (5a2—4a)2=D—40a3+D
b. (x—D)(x—S)=D—D+1o (6y—‘ )2=\ H \+1
c. (D+y)(2x2—y)=4x4—D f. (D+x)2:25+D+D

Resuelve los siguientes productos notables.

a. (8b%+2b)’ c. (4x*-9)’

o

b. (a+3y)(-a+3y) d. (1+3y)(-2+3y)
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6. Comprueba si se cumple cada una de las igualdades.

GG TG 6= > (GG 1-16)- 6] - %

7. Resuelve los siguientes problemas. Considera it = 3,14.

a. ;Cuadl es la generatriz del cono que tiene un b. ;Cudl es el volumen de un cono si su drea
volumen de 6w cm’y una altura de 2 cm? lateral es 15 cm’ y su &rea total es 24w cm??

8. Analiza la siguiente informacion, y luego responde.

Para generar un cono se hace girar un triangulo rectangulo alrededor
de uno de sus catetos, como se muestra en la imagen.

a. jCudl es el volumen del cono generado? 16cm

b. ;Cudl es el drea de la base circular del c. (Cual es el drea del cono generado?
cono generado?

e De las cuatro lecciones estudiadas en esta unidad, jcudl fue la que te gusté mas? jPor qué?

e ;En qué situaciones de la vida cotidiana se aplica lo aprendido en esta unidad? Menciona un ejemplo.
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2 NUESTRO ENTORNO

UNIDAD

SISTEMA DE ECUACIONES LINEALES

Ecuacion lineal con dos incégnitas

1. Marca con un ¢ las expresiones algebraicas que sean una ecuacion lineal con dos incégnitas
y con una % las que no lo sean.

a. <:>AM+5y=9 d. <:>x—x:O g. <:>x2+®ﬂ=10
b. <:>—x+&ﬂ=1 e. <:>2x%@20 h. <:>x+8y+6
C. <:>6y+&wﬂ2 f. <:>2x=@/ i. <:>.ﬁ—y:5

2. A Escribe una ecuacién que represente algebraicamente cada situacion. Luego, intercambia
tus respuestas con las de un companero y comparalas.

a. Laedad de Pedroy la edad de Luis suman 24 afos. 4 ‘ ‘

b. Un numero mas el triple de otro es igual a 8. 4 ‘ ‘

c. El'perimetro de una cancha rectangular de lados x e y es de 90 m. b ‘ ‘

d. Dos billetes de diferente denominacion suman $15000. b ‘ ‘

3. En cada caso, marca con un ¢ la ecuacion con la solucién correcta.

a. x=ley=2
Orms Oerms - Qs
b. x=2ey=3

Omorms Oroms Ouoee srame e
Para practicar mas,

puedes acceder al recurso

c. x=0ey=-1 interactivo del Mineduc E
Explorador de igualdades: =
<:>2x+y=—3 <:>2x—bu>2 <:>lh—y=1 Dos variables en el siguiente sitio:
https://n9.cl/kker
d. x=-2ey=1

<:>2x+y=5 <:>x—y=—3 <:>x+y=1
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4. Interpreta las siguientes balanzas en las que los cilindros representan la variable x; los cubos,
la variable y, y las bolas, las unidades de masa. Escribe en cada caso la ecuacién lineal de
la forma ax=by +c.

a.

Ecuacion:

Ecuacion:

Ecuacion:

Ecuacion:

5. A28\ Argumenten a partir de la siguiente situacion problematica.

[ En un estacionamiento hay motos y autos. En total se cuentan 14 ruedas. }

a. (Esposible que haya 4 autos?, jpor qué?

b. ;Es posible que haya 1 solo auto?, jpor qué?

c. Esposible que haya 6 motos?, jpor qué?

d. Es posible que haya solo 1T moto?, ;por qué?

e. jCudles son las posibles combinaciones de autos y motos que puede haber?
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Sistema de ecuaciones lineales con dos incégnitas

1. ldentifica los dos sistemas de ecuaciones que son equivalentes.

3x+2y=12 S5x-4y=4
x-3y: 6 ¢ 4x-4y: 24 RESPUESTA:
2X_)y=2 9% + 6y = 36 S
B 2 D B
X-y=6 2x=2y=12

2. \Verifica si cada afirmacion es verdadera (V) o falsa (F).
a. Q Un sistema de ecuaciones lineales con dos incégnitas es compatible si tiene solo una solucién.

b. Q Todo sistema de ecuaciones lineales con dos incognitas siempre tiene, por lo menaos,

una solucion.
c. Q Las ecuaciones x + y =4y 2x + 2y = 8 forman un sistema incompatible.
d. Q Dos sistemas de ecuaciones lineales son equivalentes si tienen las mismas soluciones.
e. La solucién Unica de un sistema de dos ecuaciones lineales con dos incdgnitas corresponde

al punto de interseccion de las dos rectas determinadas por las ecuaciones.

3. A28 Asignen las incégnitas y planteen un sistema de ecuaciones que represente cada situacion.

a. Lasumade dos nimeros es 20y su diferencia es 10.

INCOGNITAS: SISTEMA DE ECUACIONES:

b. En un numero de dos cifras se cumple que la segunda cifra es el triple de la primera y la suma de
las cifras es 8.

INCOGNITAS: SISTEMA DE ECUACIONES:

c. Enunagranja, la suma de pollos y caballos es 120 y la de sus patas es 210.

INCOGNITAS: SISTEMA DE ECUACIONES:
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Métodos de resolucién de sistemas de ecuaciones
s Método grafico

Recuerda que para resolver un sistema de ecuaciones en forma grdfica debes:

Despejar la incégnita y en Construir, para cada funcién, la tabla Representar graficamente
ambas ecuaciones. de valores correspondientes. ambas rectas en el plano.

1. Completa cada paso y resuelve el sistema usando el método gréfico.

Y
x_y:] Y= 4
J— SAV
i
(=] o 1 2 | (=] - 0 1] _*4_*3_*2_%?*1* %
Ly P | N

2. Representa graficamente las ecuaciones del sistema y escribe la solucion.
2x+3y=2 1
X +y =2 3+

N
fovn
LA.,
>

3. A5 Analicen el siguiente problema y resuelvan usando el método gréfico.

Antonia tiene el doble de la edad de Loreto, pero en dos afios, Loreto tendra dos tercios de la edad
de Antonia. ;Qué edad tienen Antonia y Loreto en la actualidad?

Y4

RECURSO WEB

27 Para revisar tus soluciones
14 0 para seguir practicando,
puedes consultar el Simulador E 4

i3

4 3 2-10] 1 2 3 42X desistemasde ecuaciones
- lineales en el siguiente sitio:
21 https.//n9.cl/cogr
_3t
_4t+
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s Método de igualacién

Recuerda que para resolver un sistema de ecuaciones por igualacién, debes:
© Reemplazar el valor de la incégnita en una de las ecuaciones

del sistema.
O Verificar y escribir la solucién.

© Despejar, en ambas ecuaciones, la misma incégnita.

@ Igualar las expresiones obtenidas.

1. Completa cada paso y resuelve los siguientes sistemas de ecuaciones aplicando el método

de igualacién.
©) Reemplaza el valor obtenido y resuelve.

a. o Despejas. ‘

12x+y=-70 -
6x+y=38 | y= |
9 Iguala las ecuaciones y resuelve.

| - | \

Q La solucion del sistema es:

() w0

9 Reemplaza el valor obtenido y resuelve.

b. o Despejas. ‘ ‘

dx+15y=34| 77
x+15y=26 y= ‘ ‘

© Iguala las ecuaciones y resuelve.

| - | \

e La solucion del sistema es:

=) -

9 Reemplaza el valor obtenido y resuelve.

C. 0 Despejas.
3x+8y=75 ‘ ‘
x+dy=35] - ‘

| - | |

e La solucion del sistema es:

] ]
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2. Utiliza el método de igualaciéon y resuelve.

a. 6x+2y=0
-3x+2y=9

A Interpreten cada situacion como un sistema de ecuaciones y resuelvan aplicando el método
de igualacion.

a. Carlos llevd a sus nietos al teatro en dos b. Al repartir las cartas de un juego, entrequé
ocasiones. La primera vez pagd $15 000 por 5 a cada jugador y sobraron 3. Luego,
dos adultos y dos nifnos, y la segunda vez llegaron 2 jugadores mas y repartf 3 cartas
cancel6 $13 500 por un adulto y tres nifos. nuevamente a cada uno, y sobrd una.
Entonces, jcuanto pagd Carlos por cada ;Cuantos jugadores habia al principio
entrada de adulto y de nino? y cuantas cartas tenfa?
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s Método de sustitucion

Recuerda que para resolver un sistema de ecuaciones por sustitucion, debes:
© Reemplazar la solucion de la ecuacion en una de
las ecuaciones del sistema.

O Verificar y escribir la solucién.

© Despejar una de las incognitas en una de las ecuaciones.

© Reemplazar la expresion obtenida en la otra ecuacion.

Completa cada paso y resuelve los sistemas de ecuaciones aplicando el método de sustitucion.

9 Reemplaza el valor de y en una ecuacion y resuelve.

1.

o Despeja x de la segunda ecuacion.

v |

e Reemplaza la expresion en la primera ecuacion y resuelve.

o s

9 La solucion del sistema es:

S

b. 6x+ 4y = 20 o Despeja x de la segunda ecuacion. 9 Reemplaza el valor de y en una ecuacion y resuelve.

- |

9 Reemplaza la expresién en la primera ecuacion y resuelve.

6( >+4y=20

0 La solucion del sistema es:

=) e[

c. -12x-y=33 o Despeja y de la primera ecuacion. 9 Reemplaza el valor de x en una ecuacién y resuelve.

9 Reemplaza la expresion en la segunda ecuacion y resuelve.

res| )=s8

@ Lasolucién del sistema es:

[ ]
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2. Utiliza el método de sustitucién y resuelve.

a. 2x+y=3

AL Interpreten cada situacion como un sistema de ecuaciones y resuelvan aplicando el método
de sustitucién.

a. Con 5 billetes iguales y 18 monedas iguales b. Asistieron 90 personas a una fonda. La
la suma es de $19000, mientras que con entrada para adultos costd $8 000 y la
7 billetes y 16 monedas la suma es de de nifos, $5000. Ese dia se recaudaron
$22000. jCudl es el valor de cada billete $570000. jCuantos adultos y nifos
y de cada moneda? entraron a la fonda?
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s Método de reduccidén

Recuerda que para resolver un sistema de ecuaciones por reduccién, debes:

© Multiplicar, si es necesario, los coeficientes para obtener © Reemplazar la solucion en una de las ecuaciones del sistema.

inversos aditivos. O Verificar y escribir la solucién.

©® Sumar ambas ecuaciones para obtener una ecuacion de
una incognita.

1. Completa cada paso y resuelve los sistemas de ecuaciones aplicando el método de reduccion:

a. o Multiplica los coeficientes para tener inversos aditivos. 9 Suma ambas ecuaciones.

) Resuelve y reemplaza la solucion en una ecuacion.

0 La solucion del sistema es:

] ]

b. o Multiplica los coeficientes para tener inversos aditivos. 9 Suma ambas ecuaciones.

e Resuelve y reemplaza la solucion en una ecuacion.

@ Lasolucion del sisterna es:

=) e

C. o Multiplica los coeficientes para tener inversos aditivos. 9 Suma ambas ecuaciones.

5x+2y=521"° B
4x-3y=60 | , B

9 Resuelve y reemplaza la solucion en una ecuacion.

o La solucion del sistema es:

() ]
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2. Utiliza el método de reduccién y resuelve.

a. 3x+8y=30
4x -5y =~/
=l el

b.x-3y=-21
3x+ 14y =121

= =[]

3. A5 Interpreten cada situacion como un sistema de ecuaciones y resuelvan aplicando el método
de reduccion.

a. lLaentrada al cine de 3 adultos y 4 nifos b. Enuna granja crian gallinas y conejos. Si
cuesta $23000. La de 2 adultos y 1 nifio, contamos 83 cabezas y 216 patas, entre
cuesta $13500. ;Cuanto cuesta cada entrada? gallinas y conejos, jcudntos animales de

cada especie hay?

I sivesis

En las paginas tratadas anteriormente has estudiado:

Ecuacion lineal con dos incégnitas  Piginas 48y 49. a. Marca con una X la alternativa falsa. Un sistema
1. Enla ecuacién de forma ax + by = ¢, con a, b de ecuaciones puede:

ycERjaz0yb=0,secumple que: Q tener solucién Unica.

e Tiene soluciones. o .

tener infinitas soluciones.
e Su representacion en el plano cartesiano
o Q no tener solucién.

Sistema de ecuaciones lineales con dos incognitas Q tener solo dos soluciones.
Pdginas 56 y 57.
2. Responde las siguientes preguntas considerando b. Escribe los métodos de resolucion estudiados

ax+by=c de un sistema de ecuaciones.
un sistema de ecuaciones de la forma dx + ey = f

cona, b, ¢, d ey fER; donde x e y son incégnitas:
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‘.'Cé M o VAS? EVALUACION LECCION 5

1. Analiza los siguientes sistemas de ecuaciones, y luego responde:

a. 2x+y=4
-6x+3y=0

e ;Cudldelos puntos (2, 1), (1,2) o (-1, -2) es una solucion del sistema?

e ;La solucion gréfica del sistema corresponde a una recta o a un punto?

e ;Elsistema de ecuaciones es compatible determinado, compatible indeterminado o incompatible?

b. 5x-y=-8
-10x+2y=16

e ;Cudl de los puntos (8, 0), (0, 8) o (-1, 3) es una solucién del sistema?

* jlLasolucion gréfica del sistema corresponde a una recta o a un punto?

e ;Elsistema de ecuaciones es compatible determinado, compatible indeterminado o incompatible?

2. Resuelve el sistema de ecuaciones por el método de igualacién, sustitucién o reduccion.
Luego, comprueba el resultado obtenido por el método gréfico.

COMPROBACION GRAFICA

x-y=-1 v
-x+2y=-1 6T

|

~

|

o

I

@]

|

w

|

N

|

Q
N
w
.
w
o
~
o 4
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3. Resuelve los siguientes problemas aplicando el método
de resolucion que estimes conveniente.

a. Al comprar 3 bolitas de cristal y 2 de b. Unaalumna rindié una prueba de 100
acero, se debe pagar con 20 monedas, y al preguntas. Por cada respuesta correcta,
comprar 2 de cristal y 3 de acero, se debe el profesor asigné 5 puntos, y por cada
pagar con 15 monedas del mismo valor. incorrecta, desconto 1. Si contestd 59
iCudles son los precios de una bolita de preguntas y obtuvo 169 puntos, jcuantas
cristal y de una de acero? preguntas respondid correctamente?

4 N
J -

4. Interpreta la siguiente informacién nutricional, y luego responde.
Cada porcion de frutillas y de naranjas aporta las cantidades de calcio y vitamina C indicadas en la tabla:

Calcio (g) Vitamina C (g)
' Frutillas 03 04
| Naranjas 0,35 06

Siuna cierta dieta recomienda consumir 5g de calcio y 8g de vitamina C, aproximadamente, jcuantas
porciones de cada fruta se deberfan consumir para cumplir con las cantidades propuestas?

¢COMO SIGUES AVANZANDO? RETROALIMENTACION

Responde con una actitud critica considerando tu desempefio a lo largo de la leccién.

Al avanzar en la Si desarrollaras Escribe un ejemplo
leccidn, jtu desempeno nuevamente la leccion, en el que apliques lo
fue constante? Explica. {qué harias diferente? aprendido en la leccién.

L i J

e ;Crees que tu método de estudio te estd dando resultados? ;Por qué?
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RELACIONES LINEALES EN DOS VARIABLES

Relaciones lineales de la forma f(x, y) = ax + by

1. Valoriza las siguientes expresiones de la forma f(x, y) = ax + by para las x e y dadas.

|

a. flx,y)=-3x+3y,conx=3,y=-1 C. f(x,y)=—5x—6y;conx=—%,y=—5
fa-n=| fel-h=[ ]
' 5 2
b. flx,y)=4x+8y,conx=-6,y=3 d. f(x,y)=—4x+2y;conx=—%,y=2

feem=| fegd=[ |

2. Marca con un ¥ larelacién de la forma f(x, y) = ax + by, en la que se cumple que:

a. f(1,-1)=-4.
Qf(x,y)z—x+3y Qf(x,y):2x+y Qf(x,y):_4x_y
b. f2,3)=-9.
Qf(x,y)=—6x+3y Qf(x,y):4x—y Qf(x,y):—Bx—y
¢ f6,-2=0.
fx, )= —x -3y () foy=2x+y () fy=axy
d. f(-5,00=-10.
Qf(x,y>=—2x—2y Qf(x,y)=2x+y Qf(x,y)=10x+y
e. 5.

f4,-3)=
Qf(x,y):2x—y Qf(x,y):—x—3y Qf(x,y)=—6x+3y
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. Completa las siguientes tablas valorizando f(x, y) = ax + by para x e y dados.

a.

-

(x, y)

fle,y)=x+y

(_21 3)

(1.1

(31 _2)

L

[ (x, )

f(x,y)=x-3y

(0,0)

(5,3)

(3,2

-

(%, y)

f(x,y)=—%x+y

(5,3)

(1,5)

(_21 _4)

L

d.

-

(x, )

f(x’ )’) = O,5x—y

(_1 ' 4)

(41 _1)

(2,3)

f(x,y)=2x-4y

flxy) =%x— 2y

(_31 O)

3,3

. Determina los valores de la pendiente m y el coeficiente de posicién n de las siguientes
relaciones lineales.

a. flx,y)=2x+y,siflxy) =-4

b. f(x,y)=-12x+4y,si f(x, y) = 20

C flx,y)=-5x-3y,siflx,y) =9

d. flx,y)=8x-2y,siflx,y)=-7
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5. Escribe las expresiones f(x, y) = ax + by como una ecuacién lineal de la forma y = mx + n.
Luego, graficalas en el plano cartesiano.

a. flx,y)=5x+4ysiflx y) =2 vA

ECUACION:

N
o
e
>y

b. f(x,y) =x-3y,siflx, y)=-6 Y4

ECUACION:

ok
-t
_h__
o 4

¢ flxy)=2x-ysiflxy) =0 vA

ECUACION:

N
o
e
>y

d. flx, y)=6x-4y,siflx,y=-2 YA

ECUACION:

ok
-k
_J;__
ok 4
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6. Evalua los datos que se representan en cada tabla. Determina los valores de a 'y b. Luego, escribe
la relacion lineal de la forma f(x, y) = ax + by.

a. x y f(xy) b. x y fxy)
-3 5 3 0 1
0 -1 5 1 3 1
ECUACION: ‘ ‘ ECUACION:

7. Resuelve los siguientes problemas.

a. Sif(x,y)=-2x-y, ise cumple que f(-2, 1) esigual a =57 Explica.

b. Enuna relacion lineal de dos variables de la forma f(x, y) = ax + by se sabe que f(x, y) = 3y que
la gréfica pasa por los puntos P(-5,-1) y Q(-1, 1). ;Cudles son los valores de a 'y b?

8. A Interpreten el grafico y escriban la relacion lineal de la forma f(x, y) = ax + by.
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Variacion de parametros

1. Enel plano se observa la grafica de la ecuacion lineal de dos variables L: 6x - 2y = -12.

a. Completa cada tabla segun corresponda.

6x-2y=-6 | [ ex-2y=0 |
x y x y
b |
0 0
0 i
6 6

b. Grafica en el plano cartesiano dos rectas, L, y L,, paralelas a L, que corten al eje Yen 3y en 0,
respectivamente.

c. Paracada recta, escribe la ecuacion de la forma ax + by = c.

d. Encada ecuacion, determina la pendiente de la recta.

L:
L,:
L,:
e. ;Qué puedes concluir con respecto a los valores de las pendientes?, jpor qué?
f.

¢Cudl es la funcion que representa al haz de rectas de la forma f(x, y) = ax + by?
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2. Observa las rectas en el plano y asigna, a cada ecuacién, las rectas L,, L,, L, y L, segun corresponda.

Y
L, L L Lg 2x+y=4

3

— RECURsO WEB
2x+y=6 Para practicar més o

6 — comprobar tu respuesta,
3 puedes acceder al recurso
47 — interactivo de Mineduc

3<

2x+y=2 Graficando rectas
— pendiente-interseccion,
disponible en el siguiente

R H o 12 sitio: https://n9.cl/ft17
54 -3 -2-] 12x&\/5x Jxty=8
\ 4 L

- N
4 ¥

3. A2 Analicen las siguientes graficas de la relacién entre dos variables de la forma ax + by=c.
Luego respondan las preguntas:

(3 v o v

a. jEncudl de los gréficos los puntos satisfacen las condicionesa=0,b<0y ¢ > 0?
b. En cudl de los graficos los puntos satisfacen las condicionesa <0, b <0y ¢ > 0?

c. jEncuédl de los gréficos los puntos satisfacen las condicionesa >0,b=0y ¢ > 0?

d. ;En cudl de los graficos los puntos satisfacen las condicionesa > 0,b <0y ¢ < 0?

L s esis

En las paginas tratadas anteriormente has estudiado:
Relaciones lineales de la forma f(x, y) = ax + by Piginas60a63.
1. Unarelacion lineal f(x, y) = ax + by se puede relacionar con una ecuacion de la forma:

,cona, b, ceqQ.

2. Sif(x, y) =2y flx, y) =4x + 2y, marca con un ¢ la ecuacion de la forma y = mx + n que le corresponde.

Qy=2x—1 Qy=—2x+1 ©y=—2x—1 Qy=2x+1

Variacion de pardmetros Piginas 64y 65.

3. Enlaecuacion ax+ by =c,cona, b, c € Q, al variar a, b, ¢, es posible tener rectas con ‘

caracteristicas comunes. Escribe la ecuacion de una recta paralela a 4x + 2y = 6.

4. ;Cudles el parametro que varia? b D
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‘.'Cé M o VAS? EVALUACION LECCION 6

1. Marca con un ¢ la respuesta correcta en cada caso.

a. ;jCuadl de las siguientes expresiones corresponde a la ecuacion lineal representada en
el plano cartesiano?

A

\- ©x+2y=4 ©x+4y=4

5 -4 -3 -2-10, 1 2 3 45X

NS W N

—

b. Siflx, y)=-6x+8y,yflx,y) =-1, icudl es la pendiente (m) y el coeficiente de posicion (n) de la recta?

©m=—12;n=—2 ©m=—12;n=16

2. A partir de los datos de las tablas, construye la gréfica que corresponda y determina la pendiente
en cada caso.

a x |y | flxy)=4x+3y b. x |y | flxy)=-3x+4y
-3 -2 4 -2
310 > >
e Y e Y
NS J NS J

c. Compara la pendiente (m) de ambas rectas, y luego responde: jcomo se relacionan?

3. Evalda las siguientes relaciones de la forma f(x, y) = ax + by
y comprueba si pueden ser paralelas o no.

oy =-2x+3y) flp)=3x+2y | flx)=-2x-3y

Justifica tu respuesta:
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4. Analiza la siguiente informacion, y luego responde.

Las lineas que dibujan una serie de escalones se pueden ubicar en el plano cartesiano, como se observa
en laimagen, posibilitando asignar una ecuacién de la recta a cada escalén.

———r--

--r--n
R B e el a1

3

T
'
'

J
1
'
'

-
'
'

a
i
'
'
'
'

J
1
'

a. Observa las lineas destacadas en uno de los escalones. ;Qué puedes concluir con respecto
a la pendiente de las rectas?

b. (Cudl es el pardmetro que varia en la ecuacion de la forma ax + by = ¢?

c. jPorqué ocurre esto? Explica.

¢COMO SIGUES AVANZANDO? RETROALIMENTACION

Responde con una actitud critica considerando tu desempefio a lo largo de la leccién.

Al avanzar en la leccién, Al hacer las actividades, Escribe un ejemplo
(trabajaste en un clima a icomo fue tu desempefno? B en el que apliques lo
de confianza? Explica. {Por qué? aprendido en la leccién.
L i J

e ;Crees que tu método de estudio te estd dando resultados? ;Por qué?
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PERIMETRO Y AREA DE SECTORES Y SEGMENTOS CIRCULARES

Perimetro y area de sectores circulares

1. Escribe el nombre de los siguientes elementos del circulo de centro O.

a. OA c. DE

b. DE d. CA

2. Dibuja un circulo con un radio de 2 cm y dividelo en cuatro partes iguales.
Luego responde.

a. ;Cuanto mide el dngulo central de cada sector?

b. ;Qué parte del area del circulo corresponde a cada sector?

c. jCudnto mide el area de uno de los sectores?
iComo lo calculaste?

d. ;Qué parte del perimetro del circulo corresponde al arco de cada sector?

3. A Relnete con un compafero y desarrollen la siguiente actividad.

a. Sin utilizar ningun dibujo, describe detalladamente las regiones del circulo:

e Sector circular:

* Segmento circular:

b. Intercambia tus definiciones con las de tu compafiero y realiza lo siguiente:

* Traza los dibujos correspondientes a cada * ;Qué podrias agregar a sus definiciones
definicion. jSon correctas? para mejorarlas?

* ;Hay algun elemento que haya considerado
tu companero, pero tu no?, jcual?
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4. Construye el angulo del centro, segun las medidas presentadas, en cada circulo de centro O.

c. §=180°

a. o=060°

5. Completa la siguiente tabla.

b. B=120°

Angulo Parte del , Area del sector Longitud del arco
" Parte del circulo . .
central angulo completo con radio r con radio
180° 1 , 1 1
P = reemme— 2reme—
180 360° 2 2 2
120°
90°
60°
\

6. Calculalalongitud del arco de cada circulo de centro O. Considera it = 3,14.

c BA e.
‘W’

da.
K&
F
L(EF) =~
b. P
O
Q
L(PQ) =

L(AB)=

L(CD)

d. H f.
N
G L
K

L(GH) =
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7. Calcula el perimetro y el drea de cada sector circular pintado con color gris.  Utilizala calculadora £223

oo

para comprobar

Considera Tt = 3,14.

tus calculos.

a. C. D e.

o
T
o
-

8. Calcula el perimetro y el drea del sector circular dadas las medidas del radio (r), didmetro (d)
y del dngulo del centro (o) en cada caso. Considera &t = 3,14.

a. r=5cm; o =60° c. r=12cm; o0 =90° e. r=8cm; o =45°

b. d=15cm; o0 =120° d. d=6cm; o =180° f.r=15cm;a=72°
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9. Argumenta si cada afirmacién es correcta o no.

a. Sielangulo del centro es de 45°, el sector circular representado corresponde a un sexto del circulo.

b. Siun circulo esta dividido en 12 partes iguales, el angulo central mide 30°.

10. Explica qué parte del circulo representa cada sector circular pintado con color gris.

a. b.

0\

11. Evalla si cada afirmacion es verdadera (V) o falsa (F). Crea un ejemplo para justificar.

a. Q Si se duplica la medida del dngulo del centro, se duplica el drea del sector circular.

b. Q Si se duplica la medida del angulo del centro, se duplica la medida del arco del sector circular.

12. Resuelve los siguientes problemas. Considera 1t = 3,14.

a. De una torta con forma circular se cortd un cuarto y de ese pedazo se corté la mitad. Si el didmetro
de la torta es 20 cm, jcudl es la superficie del trozo?

b. /A La superficie de una pizza familiar es cuatro veces la de la individual.
Sila pizza individual es como la que se muestra en la imagen, jcuanto es

el drea de un cuarto de la pizza familiar?
18cm

Pizza individual
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Utiliza la calculadora e

Perimetro y area de segmentos circulares

para comprobar i
tus calculos.
1. Calcula el perimetro de cada segmento circular. Considera &t = 3,14.
m(CD) = 4,6 cm b. m(AB) =87 cm c. m(FH) =54 cm
D
\ A
@\ S %%
C
3 H
2. Calcula el area de cada segmento circular. Considera it = 3,14.
m(FG) = 3,46 cm b. m(OH) =324 cm c. m(OL) =321
m(AB) = 4,7 cm m(DG) = 7,66 cm
F B G
< ‘ o .
AN LA AN
D A O 5am b
3. Evalua si cada afirmacion es verdadera (V) o falsa (F). Justifica.
a. Sila medida del angulo central de un circulo es 60° y la cuerda que forma un segmento

circular mide 10 cm, entonces el perimetro de dicho segmento es igual a (20w + 10) cm.

b. Una expresion equivalente para calcular el area de un segmento circular en un circulo
de radio ry cuyo angulo central mide 90° es - 2 <% -1 )
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A4 Analicen el circulo de centro O, en el que AC es didmetro,
m(BC)=6,3cmym(AB) =5 cm. Luego, respondan
considerando 1t = 3,14.

a. jCuanto es el perimetro del segmento circular que subtiende el arco BC?

b. ;Cuanto es el drea del segmento circular que subtiende el arco AB?

5. Resuelve los siguientes problemas. Considera &t = 3,14.

a. Sielradiode un circulo mide 5,5 cm y la medida del angulo central es 90°, jcuanto mide la longitud
del arco?

b. Silalongitud de un arco es 3,14 cmy la medida del angulo central es 60°, jcuanto mide el radio
del circulo?

c. Elradio de un circulo mide 3 cm, el dngulo central, 120°y la cuerda que forma un segmento circular,
5,2 cm. ;Cudnto es el perimetro del segmento circular?
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6. Desarrolla el procedimiento para calcular el drea de la regién pintada. Considera it = 3,14.

D C Recuerda que el teorema de
Pitdgoras establece que
B
Cc
a
C A
A B ’
6cm a’+b*=c?

a. Traza la diagonal AC del cuadrado ABCD. AC es una cuerda del circulo de centro en el punto B
y radio 6 cm. AC también determina dos segmentos circulares congruentes.

b. Calcula la medida aproximada de AC.

c. Determina el area del sector circular delimitado por AB, BCy el arco CA.

d. Calcula el &rea del triangulo rectédngulo ABC.

e. Calcula la diferencia entre las areas del sector circular y del triangulo ABC. Este valor corresponde
al drea de uno de los segmentos circulares.

f.  Duplica el valor anterior para calcular el drea total de la region pintada.
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7. Propoén una situacién en la que se requiera calcular el drea o el perimetro de un segmento circular
y realiza lo pedido.

a. Escribe la situacién como un problema.

b. Resuelve el problema.

c. Expoén el problema a tus companeros y explicales como lo resolviste.

B sivesis

En las paginas tratadas anteriormente has estudiado:

Sectores circulares Ffiginas63a71. Segmentos circulares figinas72a75.
B B
2, A
1. Completa las formulas solicitadas. 3. Completa las férmulas solicitadas.
PERIMETRO P ZD-TC-D+2D PERIMETRO P ZD-n-D+m(B>
360° 360°
. U I
AREA ’D . D AREA DD “T- - Area AD
360° 360°
2. jExiste alguna relacion entre las dreas del sector 4. ;Como se obtiene el segmento circular a partir
y del segmento circular? del sector circular?
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‘.'Cé M o VAS? EVALUACION LECCION 7

1. Resuelve el siguiente problema. Considera &t = 3,14.

La figura muestra la parte de un jardin que puede ser regada
por un rociador. Calcula el drea de este sector circular.

2. Analiza el disefo circular de la imagen, el cual esta dividido en partes iguales, y luego realiza
lo pedido. Considera &t = 3,14.

a. Mide el radio (r) del circulo mas grande del disefio.

b. Calcula el perimetroy el area del sector circular destacado.

c. Calcula el perimetro y el drea del segmento circular marcado.

Utiliza tus materiales ¢
para desarrollar / \

3. Crea tu propio diseno, en el que se puedan destacar un sector y un segmento circular.
Para ello, construye un circulo cuyo radio mida 3 cm, y luego realiza lo que se pide.

a. Calcula el perfmetro c. Calcula el perimetro e N
del sector circular. del segmento circular.
b. Calcula el area del d. Calcula el area del
sector circular. segmento circular.
o J

e. Comparte tu disefo con tus compareros y explicales como realizaste los calculos.
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4. |ARQUITECTURA Existen variadas estructuras que tienen forma RECURSO WEB
semicircular, como teatros o escenarios. Analiza la siguiente imagen, Para conocer mas acerca [a]:#¥y

en la que se muestra la representacion de un teatro, y luego responde.

Considera T = 3,14.

de la arquitectura del

teatro antiguo, puedes
visitar el siguiente sitio:
https://youtu.be/-u40yQLta6A

27 m
E 0]
) 2 m(AD) = 145°
AN m(AB) = m(CD) = 35°
\DnJ G m(OF) = 14 m
S p mBC)=33m
C m(0J)=21,42m

c. ;Cuéanto miden el perimetro y el drea del sector marcado (653)?

¢COMO SIGUES AVANZANDO?

RETROALIMENTACION

Responde con una actitud critica considerando tu desempefio a lo largo de la leccién.

e Entre los sectores y segmentos circulares, ;cudl te resultd mas mas complejo?, jpor qué?

Escribe una situacién relacionada
con uno de los temas de la leccion.

l ;Crees que debes aplicar nuevas
estrategias de estudio? Explica.
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aQU é AP R E N D I ST E? EVALUACION UNIDAD 2

1. Enlas balanzas, los cilindros representan la variable x; los cubos, la variable y, y las bolas,
las unidades de masa.

a. Escribe la ecuacién asociada a cada una de las balanzas.

ECUACION I:

ECUACION 2:

b. Escribe el sistema de ecuaciones que se obtiene con
las dos ecuaciones asociadas a las balanzas.

c. Selecciona el método que estimes conveniente y resuelve el sistema de ecuaciones.

y

o
-

2. Sif(x, y) = -4, escribe f(x, y) = —6x + 2y como una ecuacion lineal de la forma y = mx + n.
Luego, graficala en el plano cartesiano.

ECUACION:

3. Analiza la informacion del gréfico y escribe la relacion lineal de la forma f(x, y) = ax + by que define
a cada una de las rectas.

YA
3__
a L1 }A)
1- AT jAJ’
L J——
’ I L A3,
b. L, =3 5 ' X
1t 1
L JAJ’
C. L3Z 3+ Ax
L 4
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4. Interpreta la informacion de la circunferencia, en la que se destacan un sector y un segmento circular.
Luego, responde las preguntas. Considera it = 3,14.

a. Cudl es el perimetro (P) y el drea (A) del sector circular?

b. 2 B

m2

5. A8 PRI YT Resuelvan el siguiente problema. Considera 1t = 3,14.

Una pista de carrera esta compuesta por tres trapecios circulares, como se observa en la imagen.
Sila superficie de los tramos rectos es de 450 m?, ;cudl es la superficie total de la pista?

El area (A) de un trapecio circular corresponde
a la diferencia entre el sector circular mayory
el sector circular menor.

' Trapecio
“' circular

e ;Cualfue la principal dificultad que tuviste al desarrollar la unidad?, ;cémo podrias superarla?

e ;Como evaluarias tu trabajo y el de tus compafieros a lo largo de la unidad?

/Qué aprendiste? « Evaluacién Unidad 2 | 79



3 MEDIOAMBIENTE

UNIDAD

HOMOTECIA Y TEOREMA DE TALES

Homotecia

1. Enlafigura se tiene una homotecia de centro O aplicada al cuadrildtero ABCD con razén de
homotecia k = 2. Determina las siguientes medidas:

cm

C. Si AB'A'D'=45° ;jcudles
la medida del CADC?

d. SiDCmide 1,5 cm, ;jcudl es

la medida de D'C"?

[ o
[ o

4
A
3,1cm
D D 2cm
- A
o
B 0 2,2¢cm
C
P o
B’ C

2. Determina el valor de la razén de homotecia k en las siguientes homotecias de centro O.

a. A

o]

6cm

@)
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3. Trazalaimagen que resulta al aplicar una homotecia con centro en Oy raz6n de homotecia k
de las siguientes figuras. Luego, responde.

0
[ ]
0 E
H
¢ h c
I ] F D
B
a. Cuadrado GHIJ, conkz]i. C. B_Cconk:—%.
b. Circunferencia de centro A, con k= -1. d. ADEF conk=2.

e. ;Cudles el valor de la razén de la homotecia que se debe aplicar a cualquiera de las figuras para
que su imagen sea congruente y con la misma orientacion?

4. Determina, utilizando instrumentos geométricos, laimagen homotética en cada figura segun
la homotecia de centro O aplicada en los vértices A.

a. B b. D B
A C
O

5. Escribe tres ejemplos o situaciones en las que se observe la aplicacién de una homotecia.

a.

b.
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6. Considera la siguiente figura, en la que se muestran dos rectangulos A D'

homotéticos y un tridngulo. Luego, responde.
a. ;Cudles el valor de la razén de homotecia que se le aplicd

al rectangulo ABCD para obtener el rectangulo A'B'C'D"? A D 0

cm
5cm
B C B’ C’

b. Describe la figura imagen que se obtiene al aplicar al AGFH una

homotecia con el mismo centro que la homotecia de los i !

rectangulos, pero con razén k=-1?

G
E
7. Siel cuadrilatero ABCD es un paralelogramoy O el punto

medio de ECy AD, jcudl es el valor de la razéon de homotecia
que existe entre el AOBDy el AOAE? . 0 H

8. Altridngulo ABC se le aplicé una homotecia resultando el tridangulo A'B'C".
(Cudles son las coordenadas del centro de homotecia O?

-9 -8-7-6-5-4-3-2-10 2 3 45 6 7 8 9X

9. Altridngulo OPQ de la figura se le aplicé una homotecia tal que se obtuvo el tridngulo O'P'Q".
Evalua si las siguientes afirmaciones son verdaderas (V) o falsas (F).

a. Q La razén de homotecia es un nimero negativo. p o)
b. Q Si LPOQ =60° entonces LP'O'Q"=30°.

Q El centro de homotecia se encuentra entre AOPQy AOP'Q’.

C.
Q'
d. Q El centro de homotecia se encuentra a la izquierda del triangulo OPQ. i :
0" P'
e. Q Sila medida de O'P’ es 6 cm, entonces el segmento OP mide 6 cm.

82 | Unidad 3 - Medioambiente



[ XY 715sY Homotecia con GeoGebra

10. 228 Sigan las instrucciones y construyan una homotecia en GeoGebra online:

A .’k/' RECURSO WEB

Utiliza el codigo QR para E ¥ E
Y ¥ ¥ acceder a GeoGebra Classic k:.:'l.' A

PoLiGoNO PUNTO HOMOTECIA oingresa al sitio: E Iy

https://n9.cl/j8mn

«  Construyan un poligono de 4 lados con la herramienta Ev

« Ubiquen en algun punto de la cuadricula el centro de la homotecia con la herramienta AJ

NIRRT

Simetria Axial ~ Simetria Central Inversion Rotacion Traslacién Homotecia

' ° ’ . . . ' k ‘
+ Busquen el recuadro‘wy en el menu que se despliega marquen la herramienta Homotecia /J

« Hagan clicen el poligono y en el punto indicado como el centro de la homotecia.

«  Enelrecuadro que se despliega, indiquen el valor del centro de la homotecia, escriban un nimero
y observen la homotecia que se genera.

«  Describan la figura y el resultado obtenido en funcién del valor k seleccionado.

11. A2 Visiten el recurso web https://n9.cl/i6yd o escaneen el cddigo QR de la derecha
y respondan las siguientes preguntas:

O] pwa 0
w0

a. ;Se modifica el drea del AA'B'C’si se modifica la posicion del centro de la homotecia?
iPor qué?

b. Sise modifica el valor de la razéon de homotecia entre -5y 5:

» ;Cdmo cambia el drea del AA'B'C"?

- ;Qué sucede con las medidas de los lados de la figura resultante respecto de la figura original?

12. Determina si las siguientes afirmaciones son verdaderas (V) o falsas (F):

a. Q En las homotecias, si k es un valor negativo, se invierte la figura con respecto al centro O.
b. Q Las homotecias conservan las medidas angulares de una figura.

C. Q Una homotecia de razon 1 no modifica la posicion de la figura.
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Homotecia de forma vectorial

1. Aplica a cada figura la homotecia con centro Py valor de la razén de homotecia k dado.

A

YA
3+

1

)
ok
ok
ok 4

B

A

9 /8 7

6 5 4 -3 2-10

)+
=3t

4t
A

o 4

11

@)

>y

2. Determina las coordenadas del centro de homotecia Oy el valor de la razén de homotecia k

en cada caso.

a va :
s D
F %
A E
3<>
2t B
D T
T 4320012345 6 7x
=1
4
of )+l ]
b [ 74 ,
sl B
4<>
B
3<>
21 AK A
A C
EEEBEEREEREE I
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3. Ubica en el gréfico las coordenadas de los tridngulos homotéticos que se obtienen al aplicar una
homotecia con centro D y razén de homotecia k al triangulo ABC, cuyos vértices son A (0, 2); B(2, 1)
y C(1,4),si:

a. D4, 4)yk=-2. b. D(1,3)yk=2.
Y
9
8
7
6
5
4
3
2
1
<j9 j8 j7 j6 j5 j4 jS j2 H% i i é A é é % é é WQO 1§1 1§2 1§3 1§4;

4. Determina la figura homotética, el centro y la razén de homotecia aplicada al pentdgono ABCDE
si se conoce la ubicacion de los puntos A’y D'.

o]
(]

5. Construye utilizando regla y compas, sin medir cada vector.

— —>
a. Seha repregntado el vector EF. Construye b. Seha repreﬂnado el vector GH. Construye
el vector 3EF. el vector -GH.
H
G
F
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6. Analiza si las siguientes afirmaciones son verdaderas (V) o falsas (F). En cada caso, describe
un ejemplo o un contraejemplo.

a. Q Si'la razén de homotecia es menor que 1, entonces la figura resultante reduce su tamano
respecto de la original.

b. Si'la razén de homotecia es menor que -1, entonces la figura resultante queda invertida
respecto de la original.

c. Una homotecia con centro Oy razon de homotecia k = 1 estd determinada por una simetria
central respecto del centro O como centro de la rotacion.

d. Una homotecia con centro Oy razén de homotecia k = 1 estd determinada por una rotacion
en 180° de la figura inicial respecto del centro O como centro de la rotacion.

e. Una homotecia con centro Oy razdn de homotecia k determina una nueva figura junto a

la original, en la que sus perimetros estan en razéon 1 : k.

f. O Una homotecia con centro Oy razon de homotecia k determina una nueva figura junto a
la original, en la que sus areas estan en razén 1 : k.

7. Representa en el plano cartesiano el poligono ABCD, cuyas coordenadas son A (3, 6), B(3, 2), C(9,2)
yD(7,6),y PQRS, de coordenadas P(-3,3), Q(-3,5), R(-6, 5) y S(-5, 3). Luego, demuestra que
existe una homotecia de razén k y centro O aplicada sobre el poligono ABCD.

N WA 1OV 0

12 3 4 5 6 7 8 9 10X
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8. Construye la homotecia aplicada al cuadrilatero ABCD si el centro de la homotecia es el punto A
y la razén de homotecia es k = -0,75.

Comprueba la homotecia determinando las coordenadas
de los puntos B, C'y D".

A4 Analicen los siguientes planteamientos y respondan.
a. Eneltridngulo ABC se aplica una homotecia con centro Oy razén k, luego a la imagen obtenida

. . 1 . - .
se le aplica una homotecia con factor k = 5 sobre el resultado se aplica una ultima homotecia

con factor k = 2, como se muestra en la imagen. ;Cudl es el centro O de la homotecia aplicada al
triangulo A"B"C"?

b. Enlaimagen se muestra una secuencia de homotecias de factor k = 2 comenzando
con el tridngulo ABC. Si todas las homotecias tienen el mismo centro O, jcudles serdn
las coordenadas de la figura al aplicar la siguiente homotecia?

N w1 O N 0=

Q

0, AUNAY | NAm L N
—1AJ£O 2 4 5 6 7 8 91011 121314 15X

Leccion 8 - Homotecia y teorema de Tales | 87



Teorema de Tales
1. Determina si las siguientes afirmaciones son verdaderas (V) o falsas (F).

a. Q Sivarias rectas son cortadas por dos secantes y los segmentos que se determinan sobre
las secantes son proporcionales, entonces, las rectas son paralelas.

=3

Si una recta corta a dos lados de un tridangulo y los divide en segmentos proporcionales,
entonces, la recta es perpendicular al tercer lado del tridngulo.

n

O Si MT, Wyﬁ/son paralelas ymyﬁ/son secantes, entonces, UV : TU = NS : MN.

o

. Q Todos los triangulos equildteros son semejantes entre sf.

o

Toda recta paralela a un lado del tridngulo determina sobre él un tridngulo semejante
al original.

f. Q Si'los lados de dos tridngulos isdsceles estédn en la razén 1 : 2, entonces, todos sus lados
estan en la misma razéon 1: 2.

g. Q Silos lados de un angulo se cortan con varias rectas paralelas, las medidas de los segmentos
que se determinan en los lados del dngulo son proporcionales.

2. Indica cuales deﬁs siguientes ig_ualdades son correctas (¢/) y cudles no lo son (X). Considera que
se cumple que AB //CD // EF // GH.

Of-E  «O%
’ BD CE CG DH

. CE _ DF . AC _ DF
’ EG FH ’ AE DH
. Q AE _ BD y CG _ DH
’ EF DH ’ CE FH
3. Calcula la medida de cada uno de los segmentos solicitados. Considera que CP //DQ //EBy
AB mide 12 cm.

a. AP= Dcm b. AQ= cm c. BQ= cm
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4. Dibuja un segmento de 7 cm de longitud, y luego, usando las relaciones del teorema de Tales,
dividelo interiormente en dos segmentos cuyas longitudes estén en la razén 1 : 4.

A Utilicen las relaciones que se desprenden del teorema de Tales para calcular la medida
del segmento solicitado en cada caso.

a. Lamedidade ABSiL,/L,//L, b. Lamedidade BDsi AB//DC.

c/ \A \A B/
4cm/ \xcm 10cm 18 cm

- L o)

. /E F\6 ’ xcm 6.cm
cm cm

N JD B\ /D c\

\

A
v
=
A

\

\

\/
5
/

A4 Determinen el perimetro del lote representado en la figura si se ha dividido su area en 3 partes
por medio de secciones perpendiculares a uno de sus lados.

70m

35m

[
[

40m 30m 20m

Perimetro: S m.
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7. Observa el triangulo y responde considerando las medidas
sefaladas. ;Se cumple que ST /PQen el APQR en

cada uno de los siguientes casos? S T
p Q
a. PR=9cm,SR=4cm,QR=12cm, ¢. PR=9cm,SR=4cm,QR=135cm,
TR=6cm. TR=6Ccm.
b. PR=9cm,SR=4cm,QR=225cm, d. PR=9cm,SR=4cm, QR=20cm,
TR=10cm. TR=10cm.

8. Calcula las longitudes solicitadas en cada caso.

a. Eneltridngulo ABC se sabe que AB //DE // FG.

c6=__Jem Ge=__Jem

b. Sesabe que AJ/BI//CG //DK.AC =35 cm; LG = 26 cm; IJ = 8 cm; IF = 20 cm y AB = CD.

\

\

A
:y) E& K\ >
CD:Dcm BC:Dcm AK:Dcm ]E:Dcm AB= Dcm LK:Dcm
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9. A2 Analicen cadaimagen y respondan.

a. ;Cuéles el valor de la expresion x* + 2xy + y” sien lafigura L, /L, //L,?

8cm ycm 20cm

b. jCudleselvalorde(@+b)siL,/L,//L,//L,?

A
>
v

> L,
3cm/ (2a-2)cm
< > L,
4cm/ (2a+2)cm
- > L,
bcm (3a-1)cm

A
<
/

\/

=

c. ;Cudleselvalorde y?

d. jCudleselvalordexsiAC//DM?

16cm

e. jCudleselvalordexsiBC/MN?

(x+5cm (x+1)cm
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10. 23 Resuelvan los siguientes problemas.

a. Eneltridngulo ABC se traza el segmento B'C’ paralelo al lado BC, de manera que AB'=0,25 + AB.
/Cudl es el cociente entre los lados del tridngulo original y los lados correspondientes del
triangulo AB'C"?

C'

b. Enlafigura se tiene un edificio y un arbol que proyectan una sombra de 270 my 6 m, respectivamente.
Siel arbol tiene una altura de 5 m, jcudl es la altura del edificio?

1. e

T
FET T
5m

. =
— T 6m

270 m

c. Determina la altura del faro (BC) si su sombra (AB) en un determinado momento del dia coincide
con la sombra del poste de 6 m de alto (DE).

B

1om D 30m

d. Se quiere instalar un mueble de decoracién con 4 repisas, cuyas superficies son todas paralelas

entre si. ;Cudl es el valor de las medidas x e y?
8dm 5dm

/’/—/[% 7 dm

=

16 dm y

e. Una pared esta sostenida por dos vigas paralelas. ;Cuél es la altura de la pared?

24m

1.6m
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11. Analiza las siguientes situaciones y responde las preguntas.

a. Unsegmento AB de 75 cm de longitud esta dividido
enlarazén 1:4 por un punto P. jCudl es la diferencia
entre las medidas de los segmentos PBy AP?

b. Siunsegmento mide 126 cm de longitud y se ha
dividido interiormente con un punto Q a razén de
3:4, icudl es la medida del trazo de mayor longitud?

. Unsegmento QS mide 45 cm. Un punto P lo divide
exteriormente en razon de 4 : 9. Determina las
medidas de los segmentos QP 'y SP.

12. A< Junto con un companero, respondan las siguientes preguntas. Justifiquen sus respuestas.

a. Esposible que al reducir con una fotocopiadora un tridngulo cuyos lados miden 9, 18y 12
centimetros resulte un triangulo de lados 4, 8 y 6 centimetros, respectivamente?

b. jEs posible que al reducir con una fotocopiadora un tridngulo cuyos lados miden 15, 21y 27
centimetros resulte un triangulo de lados 5, 7 y 9 centimetros, respectivamente?

SINTESIS

En las paginas tratadas anteriormente has estudiado:
Homotecia Piginas80a 83.

1. La transformacion de una figura seguin un factor k = 0 y un centro O se clasifican como homotecia

cuando k > 0y como homotecia cuandok 0.

Homotecia vectorial Priginas84a8;.

2. Al multiplicar un vector @ por un escalar o se obtiene o+ 4 = o  (x, )=<DD)

3. Sia <0, el vector el sentido.

4. Sio> 0, el vector el sentido.

Teorema de Tales riginas 880 93.

AB
5. SiL,//L,// L, entonces, se cumple que: D
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‘.'Cé M o VAS? EVALUACION LECCION 8

1. Marca con un ¥ la figura solicitada y con una X las que no correspondan.

a. Lahomotecia aplicada al tridngulo ABC con centro Py razén k =

0P X 0%

b. La homotecia aplicada al tridngulo ABC con centro Py razon k=—

oA @ e

2. Dibuja el tridngulo de vértices A =(2,1); B=(1,-2) y C = (3, -1). Luego, representa la homotecia
de centro en el origen Oy razén k=-2

|

~

|

(o)
o

|

N
w
N
o
o
-
_h_
-
o
-
o 4

\ 4

3. 228 Analicen la siguiente figura con dos homotecias del trapecio ABCD, de razones k = % yk=2,

con centro en Q, y determinen si las siguientes afirmaciones son verdaderas (V) o falsas (F).

a. Q Si BB’ mide 3 cm, entonces, BB” mide 6 cm.

b. Q Si QA’ mide x, QA" mide 3x. ar A”<
A

’ r 14v
C. Q ﬂ = Q_D Q/I/D, b o

AA" DD

N - XC
d. Q A'B’es paralelaa A"B". ! T
5 5 o | 4 ;
e. Las dreas de los trapecios AB'C'D'y A"B"C"D" estan =i
enrazon 1:16. 21 B,,Z
f. El perimetro de A'B'C'D’es al perimetro de A"B"C"D" .

como 1:4.
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4. Evaluda cudles de las siguientes igualdades son correctas (¢/) y cudles no lo son (X).
Consideraque L, //L,//Ly//L,.

a.@%Z{ e.Q%Z% \ g /

A

\j
=

4
A\

Ot-h Okt L

) c d ’ g h L
_e thi c

h 9 e d

a
4
d Qﬁ:b"'c h Q‘H'b:m < ! > L,
: o : c d N AW

5. 42 Analicen la siguiente informacion, y luego respondan. Al tridngulo PDB lo cortan
las rectas m, 1y k, paralelas entre si.

A
v
5

a. SiPC=18cm,BP=30cmy PD =27 cm, jcudl es la medida de AP?

b. SiPC= 16 cm, AP =24 cmy BP = 54 cm, c. SiBP=12cm,PC=10cmy CD=5cm,
icuanto mide PD? icuanto mide AB?

¢',C6MO SIGUES AVANZANDO? RETROALIMENTACION

Responde con una actitud critica considerando tu desempefio a lo largo de la leccion.

;Tuviste alguna dificultad Al trabajar el teorema de Escribe un ejemplo que
al trabajar el tema de Tales, ;como fue tu B involucre homotecia o
homotecia? Explica. desempeno? ;Por qué? el teorema de Tales.

L | J
\’

iCrees que tu método de estudio te estd dando resultados? ;Por qué?
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SEMEJANZA

Semejanza de figuras
1. Determina si las siguientes afirmaciones son verdaderas (V) o falsas (F).

a. Q Dos tridngulos rectdngulos siempre son semejantes.

b. Q Todos los rectangulos, sin importar sus medidas, son semejantes entre sf.

C. Q Todos los tridngulos rectdngulos isdsceles son semejantes.

d. Q Si dos tridngulos son semejantes, entonces dichos tridngulos son necesariamente equilateros.
e. Q Todos los cuadrados, sin importar sus medidas, son semejantes entre si.

f. Q Dos tridngulos semejantes tienen la misma clasificacion respecto de sus lados y sus angulos.

2. Sefala si los siguientes poligonos son semejantes o no. Argumenta tu afirmacion.

5cm 2cm

2cm 2cm

3. Calculala medida de los lados solicitados para que los trapecios ABCD y EFGH sean semejantes.

C D
3cm 36cm
H 28cm G
o D
2cm
E F

ap=| b EF= | | ¢ FG-
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A Analicen la siguiente informacion, y luego respondan.

a. ;Son proporcionales las medidas de los lados de los tridngulos? jPor qué?

8,5cm
b. ;Son semejantes los tridngulos EGFy PRO? ;Por qué? o B
: I
o 16 cm
— P
c. jCuadnto mide el lado EF?
27 .cm
12,75cm
o p
0
K 24 cm

A Analicen las siguientes situaciones y respondan.
a. Lasiguiente figura representa la relacion entre un rectadngulo y un tridngulo rectangulo ]

al trazar una de sus diagonales.

« (Porqué el AJKBY el ABCD son semejantes? S6m

6m B
A '_K
« jCual es la razon de semejanza entre el AKJBy el AADB? g 2 1m
+ (Calculen la longitud x del rectangulo. .
D C

b. Dos caminos que son paralelos entre si se unen por dos puentes que se cruzan en un punto O,
como se muestra en la figura.

« ;Cudleslalongitud de x e y?

« ;jCudl es la longitud total de cada puente?

- Comenten en grupo las dificultades o dudas que encontraron y cémo las resolvieron.
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6. Resuelve los siguientes problemas.

a. Se proyecta desde un computador una presentacion en la pared, como se muestra en la imagen.
(Cudl es la razdn de semejanza de la proyeccién respecto de la pantalla del computador? jCudl es
el largo de la imagen proyectada?

b. Camila sacd una fotocopia en ampliacién y una en reduccién de una bandera triangular cuyos
lados miden 8 cm, 9 cmy 12 cm. En la reduccion, el lado correspondiente al de 8 cmm mide 6 cm,
y en la ampliacién, esa medida es de 16 cm.

» ;Cudl es la medida de cada lado en « jCudl es la medida de cada lado en
la reduccion? la ampliacién?

c. LaGioconda, de Leonardo da Vinci, es una de las pinturas mas famosas del mundo. Sus dimensiones
son 77 cm de largo y 53 cm de ancho. Si un cartel publicitario tiene dicha pintura ampliada a una
razén de semejanza de 5,6, jcual es el drea de la reproduccion?

d. Enlafigura se tienen tres cuadrados no superpuestos inscritos en un tridngulo rectangulo, de modo
que los lados de los cuadrados By C tienen 2 cm y 3 cm de longitud, respectivamente. ;Cudl es la
medida del lado del cuadrado A?

©

N

e. Un tridngulo tiene lados de 20 cm, 26 cm'y 30 cm. ;Cuéles son
las medidas de los lados de otro tridngulo semejante que tiene 114 cm de perimetro?
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7. Evalua las siguientes imagenes y responde. ..

a. jCudles laalturay el ancho de la ventana si la estatura real de \ ¥

la persona es 1,75 m? 7¢cm

5cm

49cm

b. ;Cuéles de las siguientes fotograffas son semejantes entre si? Demuestra con tus célculos.

A B (of 13¢cm
12cm

8cm

y 7 N
5cm | ) > cm '

° AyB . Ayc L4 Byc

[XYY7zarY ;Cudnto mide tu comparero? Materiales: - cinta o huincha de medir

8. A28 Junto con dos companeros, realiza los siguientes pasos:

Ubiquense en un lugar desde el cual se proyecte la sombra de dos
de los integrantes del grupo, uno al lado del otro, como se muestra
en laimagen.

Soliciten al otro integrante que mida la longitud de ambas sombras
y la estatura del primer integrante y las anote.

ESTATURA
SOMBRA 1 SOMBRA 2 STATU
ESTUDIANTE 1

Calculen la razdén de semejanza entre Calculen la altura del otro compafiero
la altura del compafero que se midié usando la longitud de su sombray la razon
y la longitud de su sombra. de semejanza calculada en el paso 3.

Comprueben el resultado midiendo con la huincha al segundo integrante. ;La altura medida y

la calculada son iguales? jPor qué?
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Criterios de semejanza de triangulos

1. Determina cudl o cudles criterios (AA, LLL o LAL) permiten demostrar la semejanza entre cada par

de triangulos.

a. AAED = AABC

10cm

b. AABC ~ A ADE, con BC // DE.
B

D

10cm E6cm ¢
c. AABC=APQR
C R
3cm
6cm
300
A B
4cm P 30° 0
8cm h
d. AABC = APQR Q
B
57° 57°

e. AABC ~ ADBE, con AC // DE.

B
6cm
D F
4cm
A C
f. AABC = APQR
B Q
6cm 3cm
1,5cm
3cm PTR
C
A 4cm
9. AABC ~ APQR sam
( ‘
6cm
9cm
A B
4cm R
h. AABC = APQR R
3cm 3cm
60° 60°
A/———p P Q
3cm

2. Argumenta. ;Por qué los triangulos equilateros son semejantes?
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3. Determina si las siguientes afirmaciones son verdaderas (V) o falsas (F).

a. Q Si dos tridngulos rectangulos tienen uno de sus angulos agudos congruentes, entonces
son semejantes por criterio AA.

Para que dos tridngulos sean semejantes segun el criterio LLL, debe cumplirse que
las medidas de sus lados correspondientes siempre sean iguales.

Todos los triangulos equildteros son semejantes.

Un tridngulo rectangulo que tiene un dangulo interior de 30° siempre es semejante
con otro tridngulo rectdngulo con un dngulo interior de 60°,

Todos los tridngulos rectangulos son semejantes.
Dos tridngulos son semejantes si tienen sus angulos correspondientes iguales.

Sidos triangulos tienen dos angulos iguales y sus tamanos son diferentes, el criterio
que lo justifica es LAL.

Dos triangulos isdsceles siempre son semejantes.

Sidos tridngulos son semejantes y uno de ellos es rectangulo, entonces el otro triangulo
también es rectangulo.

00 OO0 OO0 O

4. Evalua cudles de las siguientes igualdades o congruencias son correctas (¢/) y cudles no lo son (X).
Considera que AABC ~ A DEC.

AB _ AC _ B
a Q aB _ A¢ d. Q XABC= < CDE

BC _ AC )
b. Q So=2¢ e. Q L ABC= < DEC

AB _ BC ) / ;
. Q 8= f Q XBCA = ECD A L E

5. Analiza la siguiente informacioén, y luego responde.

Considera que los tridngulos CABy CEB son isésceles. CE es bisectriz del <CACB,y DF, EGy BD
son bisectrices de LEDC, <L FEDy <L CBA, respectivamente.

A

a. jCudles triangulos son semejantes al triangulo CAB? jPor qué? !
b. ;Cuales tridngulos son semejantes al triangulo CEB? ;Por qué? AL
F',
B C
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6. %X Calculen el valor de los elementos indicados si en cada figura los tridangulos son semejantes.

a. xey. c. x, XACB. B
D
E
A A
b. xey. d. x,y, <LDFE. F
15¢cm
9cm
xcm C xcm
5cm
ycm
ycam ] m B
5cm pf———B
4cm D E
12¢cm

7. Comprueba la semejanza de los tridngulos y responde.

a. ANQP~ASQR.

;Cudl es el valor de x? D cm

b. AOPQ ~ ARPS.

9cm 10cm

O%acmR 12cm

» ;Cudles el valor de x? Dcm

« Sim(LPOQ) =65y m(LQPO) =45°, jcudnto mide el LRSP?
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8. Resuelve los siguientes problemas.

a. Aunadeterminada hora del dia un faro proyecta una sombra desde el punto B al A, mientras que
la sombra del poste de 8 m de alto a la misma hora va del punto D al A, tal como se muestra en
laimagen. ;Cudl es la altura del faro? C

12m D 36:m B

b. Seva a construir un puente para cruzar un rfo, por lo que es necesario conocer su ancho en el sitio
de construccion. La persona encargada propone tomar las medidas en una de las riberas para utilizar
la semejanza de tridngulos y con esto hallar la longitud del ancho. En la figura se ven las medidas

que tomaron. jCudl es el ancho (x) del rio? ’ ’ Q

c. Unatopdgrafa desea calcular la profundidad de una excavacion. Para ello, se pone de piea 2,7 m
del borde y mirando desde 1,8 m de altura, se alinean los puntos A y B, tal como se observa en
laimagen. ;Cuél es la profundidad de la excavacion?

2,7 m o6m

d. Para medir el ancho de una laguna se trazan dos tridngulos semejantes entre si, como se muestra en
laimagen. ;Cuantos metros de ancho tiene la laguna?

48 m

e. Siun edificio de 100 m de altura proyecta una sombra de 24 m, jqué altura tendré otro edificio
que en ese mismo instante tiene una sombra de 15 m?
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Teorema de Euclides

1. Considera las medidas dadas en cada caso y calcula los valores solicitados.

a. g=9cmyh=6cm C
b a
h
A B
q P
o Jens[Jemg=[Jen c
b. a=8cmyp=4cm e. g=3cmyb=9cm

b=[jcm,c=[jcm,q=[jcm. a=[jcm,c=[jcm,h=[jcm.

c. b=12cmyc=16cm f. a=6cmyc=12cm

oo o[ Jenn[ Jen g JemaeJenae o

d. p=4cmyqg=12cm 9. a=12cmyp=96Cm

a:Dcm,b:ch,c:ch. b:ch,c:ch,q:Dcm.

2. Calcula el perimetro del siguiente tridngulo.

54 m 96m
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3. Determina si las siguientes afirmaciones son verdaderas (V) o falsas (F).

a. O El teorema de Euclides se aplica a todo tipo de tridngulos sobre la altura h que se traza
desde uno de los vértices del triangulo al lado opuesto a dicho vértice.

b. O El teorema de Euclides aplicado a los catetos de un triangulo establece que el cuadrado
del cateto de un triangulo es equivalente al producto de su proyeccion sobre la hipotenusa
del tridngulo con la medida de la hipotenusa.

C. Q En un tridngulo que cumple con las condiciones del teorema de Euclides se generan
3 tridngulos semejantes con la division que produce la altura trazada sobre el vértice
del dngulo recto.

d. O En un tridngulo isésceles rectangulo, cuando se traza la altura desde el dngulo recto,
las medidas que la altura determina sobre la base son equivalentes.

e. O En un tridngulo rectdngulo, cuando se traza la altura desde el dngulo recto, esta siempre
es mayor que cualquiera de los catetos del tridngulo.

4. Evalua cudles de las siguientes igualdades son correctas (¢/) y cudles no lo son (X).
Considera los teoremas de Euclides en el tridngulo rectangulo ABC.

C

A [11 B
q p

a.@bzzc-p d.()cz—bzza2 9-@62’02:‘12'172
b.@azzp-c e.©h2+p2:a h.@bzq-c
C.thzq-p f. szhz-q i. Qazq-p

5. ¢En cudles pares de tridngulos semejantes se puede aplicar el teorema de Euclides en
la siguiente figura?
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6. 2 Resuelvan los siguientes problemas.

a. Dos cables tensos atados al suelo sujetan desde su extremo superior a un poste formando un angulo
recto, como se representa en la figura. ;Cudl es la longitud total de los cables?

9m 16 m

b. Enlaimagen se representa un techo que forma un angulo recto. Si la altura 4 divide la horizontal
de lafachada de la casa en 6 my 5 m, respectivamente, jcudl es la altura maxima del techo?
/Cudl es la longitud de la fachada frontal del techo?

6m 5m

c.  Un satélite esta ubicado en una posicion tal que las sefales de mayor amplitud sobre el globo
terrdqueo forman un dngulo recto, como se muestra en la imagen. ;A qué altura se encuentra
el satélite? ;Cual es la distancia aproximada que recorre la sefial que llega a los extremos del planeta?

40000 km =

32400 km

7. A Apliquen el teorema de Euclides para realizar la siguiente demostracion.

Demuestren que el 4rea del rectdngulo ABCD es iqual a VDF « AD - AB - BG si se sabe que AC
es perpendicular a FG.

D
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8. Resuelve los siguientes problemas.

a. Enun tridngulo rectangulo, una altura corta b. Lamedida de la diagonal de un rectangulo
a la hipotenusa definiendo dos segmentos mide 34 cm y sus lados estan en razén 15 : 8.
de longitudes 25 cmy 4 cm. ;Cuél es la iCudl es el drea del rectdngulo? ;Cudl es
longitud de la altura? su perimetro?

SINTESIS

En las paginas tratadas anteriormente has estudiado:

Semejanza de figuras Piginas %a %.

1. Dos figuras son semejantes (~) cuando tienen la misma

2. Dos poligonos son semejantes si sus angulos interiores correspondientes son

y la razén entre las medidas de sus lados correspondientes es

Criterios de semejanza de triangulos Piginas 1004 103.

3. Completa la igualdad correspondiente a cada criterio.

a. Angulo - &ngulo (AA) b. Lado - lado - lado (LLL)

C C
C’ C'
0 B A}\ /\
A B A’ B’ A B A’ B’

c. Lado -4éngulo - lado (LAL)

C
.
p A\
A B A’ B’

e [

4. Completa segun el teorema correspondiente.

AB AC
] _

o=

Teorema de Euclides Piginas 1044 107,

oy

C
b . a. hz\/ . ‘
h
) u : b. (1:\/ .
q D P
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‘.'Cé M o VAS? EVALUACION LECCION 9

1. Calcula lo solicitado en cada caso.

a. Elvalordexe yen los tridngulos semejantes.

30cm

b. Elarea de la region pintada en el siguiente rectangulo.

AN

o b

/

20cm

wm

15¢cm

2. Evalua cudles de las siguientes afirmaciones son correctas (¢/) y cudles no lo son (X).

a. Q Los dngulos correspondientes de dos triangulos semejantes son congruentes.

b. Q Los dngulos correspondientes de dos triangulos semejantes son complementarios.

C. Q Los lados correspondientes de dos tridngulos semejantes son perpendiculares.

d. Q Los lados correspondientes de dos triangulos semejantes son proporcionales.

3. Resuelve los siguientes problemas.

a. Silarazén de semejanza de dos tridngulos rectangulos semejantes es de 1,8, jen qué razén

se encuentran sus perimetros? ;Y sus areas?

b. Ladistancia real entre dos ciudades es 25 km. ;A qué distancia deben encontrarse en un mapa

hecho a escala 1: 2000007

c. Sobre el tridngulo rectdngulo ABC traza el tridngulo MNP que se obtiene al unir los puntos medios
de los lados del triangulo ABC. ;Qué criterio de semejanza permite probar que los dos tridngulos,

ABCy PMN, son semejantes? ;Por qué?

B
P
N
A *
M
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4, fQ/O\Q\ Resuelvan los siguientes problemas.

a. Enuna foto hay un edificio y un nifio de 150 cm de estatura. Si la altura del nifio y del edificio en la
foto son 0,9 cmy 18 cm, respectivamente, jqué altura tiene el edificio? Si cada piso tiene una altura
de 3 m, jcuadntos pisos tiene el edificio?

b. Un bastén de 1 m de largo a una determinada hora proyecta una sombra de 0,8 m, y a la misma hora
del dfa, un arbol proyecta una sombra de 12 m. ;Cudl es la altura del arbol?

c. Enelrectangulo ABCD, BE y DF son perpendiculares a la diagonal AC. Si BC=6 cmy AB=10 cm,
jcuanto mide EF?

¢COMO SIGUES AVANZANDO? RETROALIMENTACIGN

Responde con una actitud critica considerando tu desempefio a lo largo de la leccién.

iSentiste un clima de {Como apreciarias Escribe un ejemplo en
confianza al trabajar? tu desempeno? ;En el que apliques lo
;Por qué? qué podrias mejorar? aprendido en la leccion.

L | J
\’

iCrees que tu método de estudio te estd dando resultados? ;Por qué?
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éQU é AP R E N D I ST E? EVALUACION UNIDAD 3

1. Relaciona cada representacién con su correspondiente valor de k. Escribe el nUmero asociado a cada
representacion en el espacio designado.

3

a.©O<k<1 C.Qk:—1
b () ken a (ke

2. Determina si las siguientes afirmaciones son verdaderas (V) o falsas (F).

El teorema de Tales se aplica cuando hay dos rectas paralelas cortadas por al menos
dos rectas secantes.

.

b. El teorema de Tales se puede aplicar a cualquier tipo de tridngulo que es cortado
por una recta paralela a uno de sus lados.

Para dividir proporcionalmente un segmento, se debe trazar una recta no paralela
a él que corte al segmento en uno de sus extremos.

Un tridngulo isésceles puede ser semejante a un tridngulo equildtero.

50 O

Si dos triangulos tienen sus lados correspondientes proporcionales, el criterio que justifica
su semejanza es el AA.

3. Evalua cudles de las siguientes afirmaciones son correctas (¢/) y cudles no lo son (X).

_p

[+V]

000
.

KNS SN N
Il Il
S o ~ |
bl )
R S|
Il Il
~ ‘w “h‘:

g
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4. Aplica el teorema de Tales y calcula el valor de x.

a. L, //L,//L, b. AB//DE ¢
6cm
(x+8)cm
D 18
(x-1)cm
15cm
A B
2xcm
5. Resuelve los siguientes problemas.
a. ;Cual es la medida de la altura (k) del triangulo rectangulo ABC?
C
I 16cm
i h
A I B
20cm
b. FEltriangulo PQR es una reduccion del triangulo ABC. ;Cual es el valor de x?
A Q
18 cm
24cm 15,75 cm
15cm P
B—— \/
21 cm © LA
c. Lafigura estd compuesta por dos cuadrados. ;Cudl es el area de la region pintada?
6.cm
2cm 6lem

Zif

e De todas las actividades, jcudl permitié desarrollar tu ingenio? ;Por qué?

e Al trabajar en grupo, jfuiste capaz de expresar tus ideas con claridad? Explica.

e ;Como evaluarias tu desempenfo a lo largo de esta unidad? ;Qué aspectos mejorarias?
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4 LOS DEPORTES

UNIDAD

ANALISIS DE POBLACIONES

Registro de distribuciones

1. Representa los siguientes conjuntos de datos en una nube de puntos y responde lo solicitado
en cada caso.
a. {(2,5),(10,4),4,6),(5,4),(9,8),(10,7),3,5),(2,7),(1,4),(5,6), 3,2, (11, 1)}

v 4

- jSiguen alguna tendencia los puntos? Explica.

-+ ;Existe algun dato aislado o atipico?

— N W N 1OV I 0O
| | | | | | | |
T T T T T T T T

| | »
T T >

© 1234567 89101112

X

b. {(2,7),(1,2),(2,8),3,6),4,5),(1,8),(0,9),6,3),(2,6),(3,5),(54), (7, 2)}

A
Yo
8T . . :
74 »  ;Siguen alguna tendencia los puntos? Explica.
6 +
5 =4
47 . . . L
34 »  jExiste algun dato aislado o atipico?
2 +
‘I =4
© 123456789101112

2. Observa los diagramas de dispersidon A, B y C.Traza en cada uno la recta que mejor lo represente,
y luego responde.

a. jEncudldelos b. iEn cudl de los diagramas c. jEncuadl de los diagramas
diagramas se observa se observa una correlacion se observa una
mayor correlacion? mas débil? correlacion positiva
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3. Observa la siguiente gréfica de dispersién, y luego realiza lo solicitado.

A
Y
61 [}
51 RECUR;O WEB EE‘E
° ° Para practicar mas puedes T e
41 o0 oo P ° accederal recurso interactivo =3
31 o del Mineduc Regresién de [w]
[ J( BN J [ ..
PR minimos cuadrados en el
L ° siguiente sitio: https://n9.cl/kti6
o 17 2 3 4 s 6 7 x

a. Traza, en el diagrama, la recta que consideras que representa mejor la media de los datos.

b.

C.

Identifica los puntos que corresponden a puntos aislados o atipicos y enciérralos en un circulo.

Elabora una conclusion del comportamiento de los datos.

4. Examina las siguientes nubes de puntos y responde.

a.

A
Y
6,,
sl o°.o
..O e © P
47 L Y ° et
1 ®_ o ® e o
3 ® ° o
°
51 °
‘I,,
o 4 2 3 4 5 6 7 .
v
A
Y
6,,
° o
5+ o O
°
® ®
41 ...
...
3+ ‘.o‘oo
1 o® %
2 X
°
’I,V
o 1 2 3 4 5 6 7 .
v

«  iSe puede establecer alguna relacion lineal
entre las variables?

« jlacorrelacion es positiva 0 negativa?

« ;Lacorrelacion es débil o fuerte?

«  iSe puede establecer alguna relacion lineal
entre las variables?

« iLacorrelacién es positiva o negativa?

« jLacorrelacion es débil o fuerte?

Leccion 10 - Andlisis de poblaciones | 113



5. A28\ Analicen las siguientes situaciones y elaboren un grafico de nube de punto con los datos
obtenidos en cada caso.

a. Unestudio realizado con 12 pacientes de un hospital relaciona la presion sanguinea de los pacientes
(sistélica y diastdlica).

Sistolica | Diastdlica ] Sistolica | Diastdlica ]
(mmHg) (mmHg) (mmHg) (mmHg)

115 70 150 90

110 65 140 100

125 80 135 85

120 90 105 60

115 70 110 70

120 80 140 90

Diastdlica (mmHg)

2001
180T
160
1401
1201
1001
80T
60T
40T
201

Relacion de la presién sanguinea
de los pacientes

» Sistdlica

| | | | | | | | | |

(0]

T T T T T T T T T

20 40 60 80 100120140160180200 (mmHg)

» ;Qué tipo de correlacion presentan los datos? Justifica tu respuesta.

+ iSe puede establecer alguna conclusion a partir de los datos? Justifica tu respuesta.

b. Una encuesta realizada a un grupo de estudiantes de Educacién Media relaciona el nivel que cursan
con la cantidad de dinero ($) que gastan al dia en el quiosco escolar.

(2:::;) Gasto ($) (:lul:',:(I)) Gasto ($)
o 1500 1o 1600
30 2200 30 3000
20 900 30 3200
o 1500 40 2000
o 1000 20 2500
30 3200 2 1800
40 3000 40 2600
40 3500 2 2200
30 3500 2 2500

Gasto ($)

5000
4500 1
4000 +
3500
3000 1
2500 1
2000
1500 +
1000 +

500

Cantidad de dinero gastado en
el quiosco escolar segun nivel

| | | | »

Nivel (curso)

- ;Qué tipo de correlacién presentan los datos? Justifica tu respuesta.

+ ;Se puede establecer alguna conclusion a partir de los datos? Justifica tu respuesta.
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6. XS Y YA I r 7 1P Resuelve el siguiente problema y responde.

Una tienda estd interesada en saber si el monto de sus ventas diarias tiene alguna relacién con la cantidad
de clientes que van a la tienda en el dia. Para ello, registré durante dos semanas la cantidad de clientes
diarios y la recaudacion de sus ventas (en miles de $) cada dia y elabord la siguiente tabla:

( Clientes (cantidad) 90 70 80 80 65 95 95 90 70 80 85 60 95 100

90 70 85 90 70 95 | 100 | 95 65 80 90 70 98 | 100

—

Venta recaudada
(miles de $)

a. Construye una nube de puntos para los datos (utilizando una graduacién conveniente del
plano cartesiano).

Ventas en una tienda en dos semanas
A segun cantidad de clientes

Venta recaudada (miles de $)

o) " lentes (cantidad)

b. Describe brevemente el comportamiento que existe en la nube de datos.

c. ;Se puede afirmar que a mayor nimero de clientes, mayor es la recaudacion?, ;por qué?

d. Existe una correlacion fuerte entre los datos obtenidos en la encuesta?, jpor qué?

e. Existen datos atipicos? Explica.

f.  iCrees que dos semanas de registro de datos es suficiente para verificar que a mayor nimero
de clientes, mayor es la recaudacion? Justifica tu respuesta.
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[21:1)7{5(s¥ ;Como se relaciona la masa corporal

con la velocidad?

Materiales: - balanza « cronédmetro - cinta o huincha de medir

7. 42 Organicen un equipo de trabajo de dos o tres estudiantes y realicen las siguientes actividades:

» Midan una distancia conveniente de entre 30 m y 50 m que conformara la pista de carrera.

a. Escriban una hipétesis. ;Cémo se relacionan las variables?

Relnan una muestra compuesta por diez compareros de curso para tomar sus medidas.

b. Con la balanza, midan la masa corporal de cada corredor y registren los datos en la tabla.

( Corredor (n°) 1

2 3 4

t Masa corporal (kg)

- 1)

c. Pidan alos participantes, uno por uno, que corran lo mas rapido posible la distancia fijada por
ustedes inicialmente. Con el crondmetro, midan cuantos segundos tardan en llegar a la meta.
Luego, calculen la velocidad (dividiendo la distancia por el tiempo) de cada corredor en la tabla.

-

Corredor (n°)

4

~

Velocidad
(m/s)

=

=

]

=

Corredor (n°)

8

9

~

Velocidad
(m/s)

=

=

O

O

O

d. Organicen la informacion recogida en la tabla y construyan el grafico de dispersion correspondiente.

-

Masa
corporal (kg)

Velocidad
(m/s)

Masa
corporal (kg)

Velocidad ]
(m/s)

Velocidad (m/s)

A

Masa
corporal

()

e. Comparen la hipodtesis que se plantearon al inicio con los resultados y expliquen si es verdadera.

f.  Expongan sus resultados al resto de sus companeros y comparenlos con los de los otros equipos.
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Comparacion de dos poblaciones

1. Para cada una de las nubes de puntos, realiza lo siguiente.

GRAFICO 1 GRAFICO 2

a. Traza una linea de regresién que describa sus tendencias.

b. Elabora una conclusion sobre la relacion de las variables en cada gréfico.

GRAFICO 1:

GRAFICO 2

2. Enun hospital se registré la edad de 12 mujeres y 12 hombres que fueron atendidos y la cantidad de
consultas que cada uno hizo en el dltimo ano. Los resultados se observan en el diagrama de puntos.

A
14+
12+ ¢
= ’I O +
3 .
=
L @
s ° o ¢
S
= 6 + { J
g o ’
) +
4 .0 o ® PY Py ® fombres
2+ o o  J o0 ®  Mujeres
) ([ ] [ ]
5 } } } } } } >
v 10 20 30 40 50 60 Edad (afios)

a. Escribe una conclusién sobre la relacion de las variables Edad y Cantidad de consultas en un afio en
la poblacion femenina.

b. Escribe una conclusién sobre la relacion de las variables Edad y Cantidad de consultas en un afio en
la poblacion masculina.

c. ;Existe diferencia en los resultados obtenidos entre los hombres y las mujeres? Explica.
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3. Analiza la siguiente situacién.

En una sala de urgencias se midio la glicemia a 14 hombres y 14 mujeres para verificar si existia alguna
relacién entre esta variable y la edad. Los resultados de la medicién se muestran en la siguiente tabla:

Mujeres Hombres

Edad Glicemia Edad Glicemia Edad Glicemia Edad Glicemia

(afos) (mg/dl) (afos) (mg/dl) (afos) (mg/dl) (afos) (mg/dl)
32 76 32 70 53 92 59 102
39 96 27 88 46 84 52 93
22 72 32 96 45 88 52 74
31 76 60 90 25 70 44 106
42 92 50 75 28 89 43 100
38 106 25 80 30 75 62 95
37 76 45 75 37 90 44 74

a. Grafica los puntos que corresponden a la relacion entre la Edad y la Glicemia en mujeresy en
hombres utilizando distintos colores.

A
1201

110+
100
90+
801
70T
60T
50T
401
30T
201
107

< | | | | | | | | 1 5
<% T T T T T T T T T

OV 10 20 30 40 50 60 70 80 90 . Fdad (arios)

Glicemia (mg/dl)

b. Escribe una conclusién sobre la relacion de las variables Edad y Glicemia en la poblacion femenina.

c. Escribe una conclusion sobre la relacion de las variables Edad y Glicemia en la poblacion masculina.

d. Existe diferencia en los resultados obtenidos entre hombres y mujeres? Explica.

e. ;Qué correlacion presentan los datos en general? Justifica tu respuesta.
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4. A28\ [SALUD Examinen el siguiente caso y respondan lo solicitado.

En las tablas que se muestran a continuacion se presenta el indice de masa corporal (IMC) de
una muestra de hombres y mujeres de entre 20 y 60 afos de edad.

Mujeres Hombres
Edad | IMC | Edad | IMC Edad | IMC | Edad | IMC El indice de masa corporal (IMC) es
(afos) | (kg/m?) | (afos) | (kg/m?) (afos) | (kg/m?) | (afios) | (kg/m?) uno de los métodos mas usados
para identificar si una persona tiene
34 27 45 29 23 19 39 24 exceso de masa corporal. Este indice
18 2 25 2 55 % 40 » es larazén que eX|ste.entre la masa
corporal medida en kilogramos y
29 27 36 08 08 21 32 24 el cuadrado de la estatura medida
en metros.
57 35 20 26 51 27 33 20
IMC = _Masa corporal (kg)
45 30 31 26 44 23 19 20 estatura’ (m 2)
54 37 41 27 58 15 51 28

a. Grafiquen los puntos que corresponden a la relacion entre la Edad y el IMC en mujeres y en hombres
utilizando distintos colores.
A

50
451
401
35+
30T
251
207

IMC (kg/m”?)

I I I | I I I I »
T T T T T T T T

5 >
v 10 20 30 40 50 60 70 80 90 Fdad (aiios)

b. Tracen una linea que separe ambas distribuciones.

c. jExiste algun dato que pueda considerarse aislado o atipico? Expliquen.

d. Escriban una conclusion sobre la relacién IMC — Edad en hombres y mujeres a partir de las nubes
de puntos que construyeron.

Mujeres:

Hombres:

e. Describan el conjunto de datos en general. jExiste correlacion lineal?
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5. 42\ Reflexionen acerca de la siguiente situacion y respondan.
El mercado bursatil o accionario es un mecanismo mediante el cual los duefios de grandes empresas
dan la posibilidad a otras personas para que sean parte de ella a través de la compra de sus acciones
para asi obtener mayores recursos y poder realizar inversiones.

La tabla muestra los indices del precio de las acciones de dos empresas diferentes en el transcurso de las
Ultimas catorce semanas.

Empresa 1 Empresa 2

Sem. Precio Sem. Precio Sem. Precio Sem. Precio
(n°) (miles de $) (n°) (miles de $) (n°) (miles de $) (n°) (miles de $)

1 9 8 5 1 5 8 6

2 8 9 4 2 4 9 5

3 6 10 5 3 3 10 6

4 9 11 6 4 4 11 7

5 6 12 4 5 5 12 6

6 7 13 5 6 6 13 7

7 6 14 6 7 6 14 7

a. Grafica los puntos que corresponden al indice de precio de las acciones por semana de la Empresa 1
y de la Empresa 2 utilizando distintos colores.

A
10T

9,,

Precio (miles de $)
w

| | | | | |

o0 {1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 Semaa(n9)

b. Para cada nube de puntos, traza una recta que represente su tendencia.

c. iComo es la tendencia del valor de las acciones de la Empresa 17

d. ;Como es latendencia del valor de las acciones de la Empresa 2?

e. Encudl empresa invertirias tu dinero? Argumenta tu respuesta.
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6. Completa la siguiente tabla. Para ello, encuesta brevemente a 14 companeros de curso, siete mujeres
y siete hombres, sobre su edad y la talla de calzado que utilizan.

Edad (afos)

Mujeres
Talla calzado
Edad (anos)

Hombres
Talla calzado

a. Elabora una nube de puntos con los datos obtenidos.

A

Talla de calzado

A

5 >
v Fdad (aos)

b. Elabora una conclusion de la posible relacion entre ambas variables.

B s s |

En las paginas tratadas anteriormente has estudiado:
Andlisis de poblaciones Piginas 1124116,

1. Silos valores de una variable aumentan y los de la otra disminuyen la correlacién es

2. Silos valores de ambas variables aumentan o disminuyen simultdneamente, la correlacion es

3. Sino es clara la relaciéon entre las variables la correlacidon es

Comparacion de dos poblaciones Piginas 1174121,

4. La nube de puntos permite
dos variables cuantitativas.

dos poblaciones cuando se relacionan
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‘.'Cé M o VAS? EVALUACION LECCION 10

1. En el siguiente gréfico traza una linea recta y describe su comportamiento en cuanto
a si la correlacion es positiva o negativa, débil o fuerte y si existen puntos aislados.

Y A
110
100+

90+
80+

70

60+
501

401

< | | | | »
< >

o 15 160 170 180 190 X

2. Analiza el siguiente problema y responde lo solicitado.

Una de las variables que toman en cuenta las empresas de seguro para establecer el precio de sus
polizas de seguro automotor es la edad del conductor. Para esto, consideran el nimero de accidentes
que ocurreny la edad. En las siguientes tablas se muestra el promedio de accidentes ocurridos en una

ciudad durante un afio y la edad de los conductores, separados en hombres y mujeres.

Edad (anos) 18 21 24 27 30 33 36 39 | 42 | 45 48 51 54 57
Accidentes (cantidad) | 227 | 470 | 500 | 600 | 620 | 620 | 590 | 500 | 450 | 410 | 380 | 300 | 250 | 300
Edad (afos) 18 | 21 | 24 | 27 | 30 | 33 | 36 | 39 | 42 | 45 | 48 | 51 | 54 | 57
Accidentes (cantidad) | 89 | 244 | 297 | 349 | 373 | 380 | 350 | 340 | 300 | 270 | 230 | 200 | 180 | 150

a. Grafica la nube de puntos de la edad y el nimero de accidentes en hombres y en mujeres utilizando

distintos colores.
Promedio de accidentes en un afo

A seguin edad de conductores

700

(6700 [ O e B

s

400

300

Accidentes (cantidad)

200-

1 [ e

o 20 30 40 50 60  Edad (arios)

b. ;Qué tipo de relacion lineal se puede establecer entre la edad y la cantidad de accidentes?

c. ;Cambia el tipo de relacion si el conductor es hombre o mujer?

d. ;En cudl tramo de edad se observa mayor cantidad de accidentes?
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3. /O\Q\ Analicen los siguientes graficos. Estos muestran los datos tomados en dos aeropuertos
diferentes sobre el nimero de pasajeros que llegan por hora y el tiempo total de espera en minutos.

Tiempo de espera (minutos)

A Aeropuerto 1

350
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2001 o1
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y
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(cantidad)

Para cada nube de puntos, tracen una linea recta que represente la tendencia de los datos.

Describan el comportamiento de los datos en el Aeropuerto 1 en cuanto a si la correlacion
es positiva 0 negativa, débil o fuerte.

Describan el comportamiento de los datos en el Aeropuerto 2 en cuanto a si la correlacion
es positiva 0 negativa, débil o fuerte.

Comparen las nubes de puntos y respondan. ;Cudl de los dos aeropuertos presenta un servicio
mas regular en cuanto al tiempo de espera? Justifiquen.

¢COMO SIGUES AVANZANDO?

RETROALIMENTACION

Responde con una actitud critica considerando tu desempefio a lo largo de la leccién.

e ;Como las rectas de regresion en las nubes de puntos permiten extraer conclusiones? Justifica.

e Al analizar una nube de puntos de dos poblaciones, ;qué dificultades se te presentaron?

Plantea una investigacién en la
que utilices la correlaciéon de datos.

;Qué tema de los estudiados en la leccién

consideras que debes repasar?

;Como vas? « Evaluacién Leccion 10 | 123



REGLAS DE LA PROBABILIDAD

Unidn e interseccion de eventos

1. Representa en un diagrama de Venn los conjuntos que se muestran en cada caso.

a. A=1{2,4,816,32,64ty B=1{510,15, 20,25, 30}.

A B RECURSO WEB
Para practicar o profundizar mas en E .
el uso de diagramas de Venn para 4 e
representar la union e interseccion =%
de eventos, puedes usar el recurso Etlﬁ
interactivo de GeoGebra Union '
e interseccion de eventos en
el siguiente sitio: https://n9.cl/3b67t

b. A=1{2,6,10,30}, B=1{6,9,12, 15,30}y c. A={3,57,911},B={0,10,20, 30ty
c ={10,15, 20, 25, 30} c=1{0,246281012}

@ A B
Cc Cc

2. Examina el siguiente diagrama de Venn y escribe los elementos de los conjuntos solicitados.

a. A={ }
A B b. B={ }
A c. €c={ }
aﬂ d AUB=/{ }
e. BUC=/{ }
c f. AUcCc={ }
9 ANB={____ 1} i. cNB=|
h. cna={_} j, ANBNC={
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3. Analiza la siguiente situacién y responde.

Se encuestd a 60 personas acerca de sus preferencias deportivas: futbol (A), basquetbol (B) y tenis (C).
Sus respuestas se resumen en el siguiente diagrama de Venn:

B a. ;Cudleselvalordex? D

A

13 x 8 b. ;Cuéntas personas prefieren el futbol? D
. 2 . c. ;Cudntas personas prefieren el futbol o el tenis? D
o d. ;jCuéntas personas prefieren solo el basquetbol? D
Cc

e. ;Cuantas personas prefieren el basquetbol y el tenis? D

4. Representa en un diagrama de Venn la informacién que se describe en cada caso y responde.

a.

Un grupo de 25 alumnos juegan futbol
0 bésquetbol. Si 11 solo juegan futbol y
8 futbol y basquetbol, jcudntos juegan
solo basquetbol?

D alumnos.

De 80 estudiantes, 38 obtuvieron un siete
en Matematica, 35 en Lenguaje, 5 lograron
un siete en las tres asignaturas, 15 en Inglés
y Lenguaje, 20 en Matematica e Inglés y

8 en Matematica y Lenguaje. ;Cudntos
estudiantes sacaron un 7 en Inglés?

D estudiantes.

C.

De 100 personas encuestadas, 20 sefalan
que solo realizan pago en efectivo y 50 que
solo pagan con tarjeta de débito. ;Cuantas
personas pagan usando ambos medios?

D personas.

En una caja hay 100 bolas. Del total,

10 son tricolor, 12 son rojas y azules, 8 rojas
y verdes, 10 verdes y azules, 15 son azules
y 25 verdes. ;Cuantas bolas en total son

de color rojo?

En total hay D bolas de color rojo.
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5. Analiza, y luego responde.

Se encuestd a 50 estudiantes preguntandoles si prefieren ir al cine o jugar. Los resultados fueron los
siguientes: a 15 estudiantes les gusta jugar e ir al cine, a 40 les gusta jugar y a 25 les gusta ir al cine.

a. Representa en un diagrama de Venn los resultados de la encuesta.

b. ;jCuantos estudiantes prefieren jugar, pero no ir al cine? D
c. A cuantos estudiantes les gusta solo ir al cine? D

d. ;Cudl es la probabilidad de que a un nifio le guste solo ir al cine?
e. Cudles la probabilidad de que un nifo prefiera ambas actividades?

f.  ;Cual es la probabilidad de que a un nifio le guste solo jugar?

6. A Enel siguiente diagrama se representan tres eventos, A, B 'y C, de un experimento aleatorio.
Analicen la informacién y respondan.

a. Alunirloseventos A, By C, jqué elementos en el diagrama se estan A

B
contabilizando mas de una vez?
e
a b
. 7 . .l g
b. Alunirlos eventos A, By C, ;qué elemento en el diagrama se contabiliza d f
mas de dos veces?
Cc
C
c. ;Qué elementos forman el espacio muestral?
d. ;CuantoesP(A U B)? e. ;CudntoesP(aN BN C)?
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7. Resuelve los siguientes problemas y representa la informacién en un diagrama de Venn.

a. Enunaencuesta aplicada a 50 cientificos que asistieron a un foro internacional sobre ciencias
aplicadas se encontré que 25 de ellos estudiaron matemadtica, 23 estudiaron fisica, 13 estudiaron
matematica y fisica, y el resto estudié solo quimica. Posteriormente se sorted una beca para
un curso de aplicaciones cientificas entre todos los asistentes.

/Cual es la probabilidad de que la persona DIAGRAMA DE VENN
becada sea un matematico?

« ;Cual es la probabilidad de que sea
un fisico?

« jCudl es la probabilidad de que sea fisico
0 matematico?

« jCudl es la probabilidad de que no sea fisico?

« jCudl es la probabilidad de que sea un quimico?

b. En un experimento aleatorio que consiste en tomar una de 15 bolitas numeradas del 1 al 15
se definen los siguientes eventos: se extrae un nimero par (A), se extrae un nimero impar (B),
se extrae un numero multiplo de tres (C).

¢Existe algun elementoen AN BN C? DIAGRAMA DE VENN
Justifica.

« jCudl es la probabilidad de que ocurra A?

» ;Cual es la probabilidad de que ocurra B?

» jCudl es la probabilidad de que ocurra C?

+ ;Cual es la probabilidad de que ocurra A U C?

« jCudl es la probabilidad de que ocurra BU C?
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Regla aditiva de la probabilidad

1. Completa el diagrama de arbol para representar el espacio muestral de lanzar cuatro monedas honestas.

1° MONEDA —>

27 MONEDA —>

32 MONEDA —>

s (10000000 OOO0O00M

a. ;Se puede decir que cada resultado es equiprobable? Justifica tu respuesta.

b. Considera el evento A, en el que en todas las monedas se obtuvo cara, y el evento B, en el que todas
resultaron sello. Escribe las siguientes probabilidades usando la regla de Laplace.

- PA)= - P(B)= - PAUB)=

2. Analiza el siguiente experimento aleatorio:

José recibe tres tarjetas con las letras A, Cy E impresas para que forme palabras con ellas sin importar
si tienen o no sentido.

a. Representa los resultados en el diagrama de arbol.

J g g

b. Usalaregla de Laplace y escribe las siguientes probabilidades:

» Que la palabra empiece + Que la palabra termine « Que la palabra empiece
conlaletraAoC. con laletra C. o termine con la letra E.
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En el diagrama se indica la probabilidad de cada evento. Calcula las siguientes probabilidades:

a. P(AUB) c. PBUCQC)
A B
02 01 014
0,1
b. PAUC) d. PAUBUC) o1 012
0,2
C

La siguiente tabla presenta los resultados de una encuesta realizada a un grupo de 160 estudiantes
sobre el colegio y el nivel que estan cursando:

Colegio / Nivel | 1°medio | 2°medio | 3° medio
Colegio A 18 12 15
Colegio B 16 27 22
Colegio C 10 16 24

Si se elige un estudiante al azar, calcula:

a. La probabilidad de que estudie en d. La probabilidad de que esté en 1° medio
el Colegio A. 0 3° medio.
b. La probabilidad de que esté en 2° medio. e. La probabilidad de que estudie en

el colegio C o esté en 1° medio.

c. Laprobabilidad de que estudie en f. La probabilidad de que no estudie en
el ColegioBo C. el colegio C ni esté en 1° medio.
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5. A28\ Resuelvan los siguientes problemas.

a. Enunaautomotora se realizd un estudio acerca de la venta de sus Recuerda que un valor
vehiculos y se concluyd que la probabilidad de que un cliente compre porcentual se Puefile .
. sor i, expresar Como un decima
un automovil automatico es de 40%; la probabilidad de que compre P ;
o . correspondiente al valor
un automovil de 5 puertas es de 50%, y la probabilidad de que compre porcentual partido por 100.

un automovil automatico de 5 puertas es de 20 %. Si se elige un cliente Por ejemplo, 4,5% = 0,045.

al azar, cual es la probabilidad de que:

+ haya comprado un automaévil automatico, + haya comprado un automovil de 5 puertas,
pero no de 5 puertas. pero no automatico.

b. Enuna reserva natural se detectan tres plagas. El 30% de los &rboles tienen la enfermedad A,
el 15%laByel20%laC.El45%laAylaBel10%laAylaC el6%laBylaCyel09% tienen
las tres enfermedades. Calcula la probabilidad de que al seleccionar un érbol al azar, tenga alguna
de las enfermedades.

¢. Enunadeterminada comuna, el 40% de las personas son hipertensas, el 2% son daltdnicas y el 0,8%
dalténicas e hipertensas. jCual es la probabilidad de que una persona sea dalténica o hipertensa?

d. Los resultados de una encuesta para conocer la cantidad de
estudiantes que practican ciertos deportes se observan en VOLEIBOL TENIS
el diagrama de Venn. Al elegir un estudiante al azar, calcula:

- La probabilidad de que juegue tenis > 6
o voleibol. 8
4 5
5
FUTBOL
» La probabilidad de que juegue futbol - La probabilidad de que juegue tenis

o voleibol. o futbol.
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[L:.3Y41ss(s¥ ;Cudl es lared social favorita?

6. A4 Organicen un equipo de trabajo de dos o tres estudiantes y realicen lo siguiente:

a. Seleccionen una poblacion para estudiar. Por ejemplo, un curso especifico del colegio.

iQué poblacién van a estudiar?

b. Pregunten a 25 personas: ;A cudl de las c. Representen en el siguiente diagrama de
siguientes redes sociales le dedica mas de Venn la informacién obtenida:
dos horas al dia? (Anoten las respuestas

WHATSAPP INSTAGRAM
marcando una X)

Persona | WhatsApp | Instagram | Twitter

—_

TWITTER

O |V (N[ |u|bh|lw|N

11 d. Planteen dos preguntas relacionadas con
12 sus resultados y que se puedan responder
13 aplicando la regla aditiva de la probabilidad.

24 e. Propongan a otro grupo que responda
25 las preguntas planteadas y luego corrijan
sus resultados.

Total

w [T

por grupos.

Calculen el total de respuestas
obtenidas segun corresponda
en cada recuadro.
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Regla multiplicativa de la probabilidad

1. Un restaurante ofrece en su menu las siguientes opciones:

a. Escribe en el diagrama de arbol la probabilidad que corresponde, en cada caso, a la seleccion

del menu.

SoPA ENSALADA
TORTILLA VEGETALES PEsScADO TORTILLA VEGETALES PEscADO

/\ /\

FLAN JALEA FLAN JALEA FLAN JALEA FLAN JALEA FLAN JALEA FLAN JALEA

FLAN O JALEA
-

MENU

ENTRADAS:
SOPA O ENSALADA

PLATO DE FONDO:
TORTILLA, VEGETALES O PESCADO

POSTRE:

b. Siuna persona elige al azar cada uno de ellos, j;cudl es la probabilidad de que su eleccion sea sopa,

pescado y flan?

2. Construye un diagrama de arbol con las posibles claves que se pueden crear con los digitos 1, 2,3y 4

sin repetir ninglin numero.

a. Sise selecciona una clave al azar, jcudl es la probabilidad de que sea 12347

b. Sise selecciona una clave al azar, jcual es la probabilidad de que inicie con 4 y termine en 17
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3. Marca con un ¥ si los siguientes pares de sucesos son dependientes, o con una X si son
independientes. En cada caso, justifica tu respuesta.

a. O De una baraja inglesa, extraer un asy sacar una carta con un corazon.

b. Q De una baraja inglesa, extraer un trébol y sacar una carta negra.

C. O En el lanzamiento de dos dados, conseguir nueve puntos y obtener dos nimeros iguales.

d. Q En el lanzamiento de un dado, sacar un nimero primo y un nimero par.

4. Analiza la siguiente situacién y luego realiza lo pedido.

De una caja con 1 ficha negra, 1 azul, 1 rojay 1 verde se extraen las cuatro fichas al azar, una a
continuacion de la otra, sin reposicion.

a. Construye un diagrama de arbol con los posibles resultados al realizar el experimento.

b. Calcula la probabilidad de que la primera ficha extraida sea azul y la Ultima sea roja.

c. Calcula la probabilidad de que la Ultima ficha sea negra.
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5. Resuelve los siguientes problemas.

a. De unatémbola con seis bolitas numeradas del 1 al 6, se extraen dos bolitas al azar, sin reposicion.

» ;Cudl es la probabilidad de que el nimero + ;Cual es la probabilidad de que ambos
formado sea 617 ndmeros sean pares?

b. La probabilidad de que llueva durante la semana es de 35%, y se sabe que la probabilidad de que el
personal de una empresa llegue con retraso cuando llueve es de un 10% y cuando hay buen tiempo

esde un2%.

» ;Cudl es la probabilidad de que lluevay el + ;Cual es la probabilidad de que el personal
personal no llegue tarde? lleque retrasado?

c. Enunestudio realizado a un grupo de familias se establecié que la probabilidad de elegir a una
al azar que tenga automovil es del 26 %; la probabilidad de que la familia haya viajado fuera de la
ciudad en las Ultimas vacaciones es de 42 %, y la probabilidad de que tenga automovil o haya viajado
en las vacaciones es de 50%. Calcula la probabilidad de que al escoger una de las familias al azar
tenga automovil y haya viajado en las vacaciones.

d. De cada 100 articulos que se fabrican en una industria, 96 estan en buen estado. Se seleccionaran
aleatoriamente 3 articulos de una muestra de 100. La forma en que se hara es la siguiente: el primer
articulo es extraido, observado y regresado a la muestra, para luego extraer el segundo articulo,
observarlo y regresarlo a la muestra, para finalmente extraer el tercero. ;Cudl es la probabilidad de
que el primer articulo esté en mal estado, el sequndo en buen estado y el tercero en mal estado?
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6. N IS TE 2 aty Analicen el siguiente planteamiento y respondan.

En el diagrama se muestra la probabilidad

de funcionamiento de los componentes

A, B, Cy D de un sistema eléctrico, los A 095 D
cuales fallan de forma independiente. Para - —>
que el sistema funcione, deben trabajar los : c :
componentes A y D,y al menos uno de los 0,89

componentes B o C.

a. jCudl es la probabilidad de que el sistema b. ;Cudl es la probabilidad de que el sistema
solo funcione con los componentes A, B solo funcione con los componentes A, €
y D? y D?

c. ;Cudl es la probabilidad de que funcionen todos los componentes a la vez?

B sivesis

En las paginas tratadas anteriormente has estudiado:

Union e interseccion de eventos Piginas 1244127,

Dados dos eventos Ay B:

1. La es el conjunto (A U B) en el que cada elemento pertenece a A o pertenece a B.

2. la es el conjunto (A N B) en el que cada elemento pertenece a A y pertenece a B.

Regla aditiva de la probabilidad riginas 1284 131.
La probabilidad de que ocurra el evento A o el evento B se calcula por:
3. Silos eventos son disjuntos: 4. Silos eventos no son disjuntos:

P(AU B)= P(AUB)=

Regla multiplicativa de la probabilidad Figinas 1324 135.
La probabilidad de que ocurra el evento A o el evento B se calcula por:
5. Silos eventos son independientes: 6. Silos eventos son dependientes:

P(AN B)= P(ANB)=
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‘.'Cé M o VAS? EVALUACION LECCION 11

1. Representa la siguiente situacion en el diagrama y luego responde.

En la sala de 1° medio, de 24 estudiantes hay 4 que practican
solo atletismo, 2 futbol, 2 ciclismo, 6 futbol y atletismo,
4 ciclismo y atletismo y 2 los tres deportes.

(Cuéntos estudiantes practican solo futbol y ciclismo?

2. Analiza las siguientes situaciones y responde lo solicitado.

a. Seencuesto a un grupo de personas sobre el horario en el que salen a trotar y los resultados fueron
que el 44% lo hacia en la mafana, el 42% en la tarde y un 12 % salfa a trotar en ambas jornadas.

» Completa el diagrama de Venn. « ;Cudl es la probabilidad de que al elegir a
una persona al azar esta no salga a trotar
en ninguna de las dos jornadas?

b. Enuna ciudad, el 35% de las personas tiene el pelo castafio, el 28 % los ojos cafésy un 12% el pelo
castafio y los ojos cafés.

« Completa el diagrama de Venn. « Cudl es la probabilidad de que al elegir a
una persona al azar no tenga los ojos cafés,
pero sf el pelo castafio?

» ;Cudl es la probabilidad de que al elegira « ;Cudl es la probabilidad de que al elegir
una persona al azar tenga los ojos cafés o a una persona al azar no tenga el pelo
el pelo castafo? castafo ni los ojos cafés?
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3. Resuelve los siguientes problemas y responde.

a. Enun taller de matematica que consta de dos ejercicios, la probabilidad de resolver correctamente
alguno de los dos es de 0,53. La probabilidad de resolver solo el primer ejercicio es de 0,22 y
la probabilidad de resolver solo el segundo es de 0,19. Si se elige al azar un estudiante que haya
realizado el taller:

« ;Son independientes los eventos? Justifica.

» ;Cudl es la probabilidad de que haya » ;Cudl es la probabilidad de que no haya
resuelto correctamente ambos ejercicios? resuelto correctamente ningun ejercicio?

b. La probabilidad de que ocurra un suceso A es % la probabilidad de que ocurra un suceso B es % y

- ' . - 1
la probabilidad de ocurrencia de la interseccidon de ambos sucesos es 100" Calcula:

 La probabilidad de que no ocurra ni A ni B. « La probabilidad de que ocurra A o B.

¢COMO SIGUES AVANZANDO? RETROALIMENTACION

Responde con una actitud critica considerando tu desempeno a lo largo de la leccién.

e ;Como se relacionan las propiedades de la unién, interseccion y los diagramas de arbol? Explica

e ;Qué estrategias nuevas utilizaste para resolver problemas de probabilidad? Describelas.

e ;COmo el uso de las férmulas simplifica el calculo de probabilidades? Explica.

Plantea una situacién que pueda ser ;Qué tema de los estudiados en la leccién
representada por un diagrama de arbol. consideras que debes repasar?
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COMPORTAMIENTO ALEATORIO

Tabla de Galton y paseos aleatorios

1. El siguiente diagrama representa los posibles recorridos de una bolita en una tabla de Galton de
cuatro niveles. Completa con el numerador que corresponde a la probabilidad en cada caso.

1 RECURSO WEB
Para conocer o profundizar mas E
el uso de la tabla de Galton
5 puedes visualizar el recurso
2 interactivo de GeoGebra Tabla

virtual de Galton en el siguiente
sitio: https://n9.cl/4akj

g 4 g 4 g 4 %

g 8 g 8 g 8 E 8 %
16 16 16 16 16

(1 2] (3] 4] (5]

2. Basado en el diagrama de arbol del item 1., responde las siguientes preguntas.

a. ;Como se incrementa el numero de caminos favorables (numerador) en la tabla de Galton
al aumentar cada nivel?, Explica.

b. ;Cudl es lasalida que presenta mayor posibilidad de ser alcanzada por la bolita?, jpor qué?

c. ;Cual es la probabilidad de que la bolita alcance la salida 57

d. ;Cuén probable es que logre una salida par?

e. ;Cuan probable es que logre una salida impar?
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3. Construye el diagrama de arbol para representar los posibles caminos que puede recorrer una
bolita en una tabla de Galton con 5 niveles, es decir, con 5 filas de clavos: la primera con un clavo,
la segunda con dos, y asi sucesivamente.

A4 A partir del diagrama de arbol de la actividad 3., respondan:

a. ;Cuantos caminos diferentes puede seguir la bolita?

b. ;Cémo se relaciona la cantidad de caminos con las potencias de base 27

c. jCudl es la probabilidad de que una bolita alcance la primera o la ultima salida?

d. ;Cudl es la probabilidad de que una bolita alcance la segunda o la pendltima salida?

e. ;Cudl es la probabilidad de que una bolita alcance la tercera o la cuarta salida?

f. ;Cudl es la probabilidad de que una bolita alcance la cuarta salida?

g. ;Cudl de las salidas tiene mayor probabilidad de recibir la bolita?, jpor qué?
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5. Examina los siguientes planteamientos, y luego realiza lo pedido.
a. Alingresara un laberinto, la probabilidad de ir a la derecha o izquierda es igual en cada tramo.

» Completa el diagrama de arbol con
la probabilidad de cada uno de los posibles
caminos que puede recorrer una persona
desde la entrada hasta cualquiera de
las salidas numeradas del 1 al 5.

» ;Cual de las salidas tiene la mayor probabilidad de ser encontrada por una persona?, jpor qué?

b. En promedio, al ingresar 100 personas en
un laberinto de tres bifurcaciones, en cada
una, 40 % se dirigen a la izquierda 'y 60 %
a la derecha.

IZQUIERDA DERECHA

» Completa el diagrama de arbol con
la probabilidad correspondiente a

cada tramo.

Calcula:

+ La probabilidad de que una persona llegue « La probabilidad de que una persona llegue
a la salida 2. a la salida 3.
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6. %\ Analicen el siguiente problema y discutan lo solicitado en cada caso.

Una red de distribucion de agua estad conectada de forma tal que en cada bifurcacion se distribuye
un 50% de su contenido a cada lado.

a. Completen el diagrama con la cantidad de agua que circula en cada tuberfa o camino si inicialmente
se distribuyen 200 L de agua.

b. Expresen porcentualmente la cantidad de litros que llegan a los siguientes recipientes:

RECIPIENTE 1 RECIPIENTE 2 RECIPIENTE 3 RECIPIENTE 4 RECIPIENTE 5

B T U I

c. ;Qué recipientes tienen mayor posibilidad de llenarse primero? Expliquen.

d. Losrecipientes 1y 5 juntos, jrecibirdn mas agua que el tercer recipiente?, ;por qué?
12 i

e. Losrecipientes 2y 5 juntos, jrecibiran mas agua que el tercer recipiente?, ;por qué?

f. Los recipientes 2 y 4 juntos, ;recibirdn mas agua que el tercer recipiente?, ;por qué?

g. ;Creen que es conveniente la construccion de una red de distribucién como esta para suministrar
agua a una ciudad o comuna? Expliquen.
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7. 428\ Analicen el siguiente problema y respondan.

En una tabla de Galton de siete niveles, la bolita seguira su camino
o " 1 .

por la izquierda o por la derecha con la probabilidad de 5 Después

de haber pasado todos los niveles de obstéaculos, caerd en uno de

los casilleros finales.

a. ;Todos los caminos tienen la misma probabilidad? Justifiquen.

b. jEs el nimero de rebotes siempre el mismo para cada bolita en cualquiera de los recorridos?
Justifiquen.

c. Sicadarebote es aleatorio, jpor qué la mayoria de las bolitas terminan en los casilleros centrales en
comparacién con los de los extremos?

d. Para cualquier bolita, jes correcto decir que el casillero 3 es igualmente probable que el casillero 67,
ipor qué?

e. Para cualquier bolita, jcudles son los dos casilleros finales mas probables?, ;por qué?

f.  Sise dejan caer 1000 bolitas, jcudntas probablemente caerdn en los siguientes casilleros?

- Casillero 1. - Casillero 3.

- Casillero 2. - Casillero 4.
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8. El siguiente diagrama de arbol
representa los posibles recorridos en un experimento donde hay
cuatro opciones de salida.

a. Completa el diagrama. Para ello, escribe la probabilidad
de llegar a cada salida: A, B, C o D.

b. Sise repite el experimento 120 veces, jen cuantas N% NY N%
oportunidades se llegara a cada salida probablemente? B c b
SALIDA A D veces. SALIDA C D veces.
SALIDA B D veces. SALIDA D D veces.
c. A cudles salidas es mas probable llegar? Explica.
d. Calcula la probabilidad de llegar a las f.  Calcula la probabilidad de llegar a las
salidas A o D. salidas B o C.
e. Calcula la probabilidad de llegar a las g. Calculala probabilidad de llegar a las
salidas A o B. salidas A, B o D.

h. ;Es mas probable llegar a la salida A o ala D? jPor qué?
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Probabilidad en paseos aleatorios

1. Setienen tres monedas no equilibradas, de modo que las probabilidades de que salga cara en

las monedas A, By C son %, % y %, respectivamente.

a. Completa el diagrama de arbol que representa el lanzamiento de las monedas A, By C en ese orden.

S
C S

DS
AN ARERARENAY

b. Describe el espacio muestral asociado al experimento.

CDC
:

c. jEsdistinto al espacio muestral que resulta en el caso de monedas equilibradas? Explica.

d. Escribe las probabilidades de los siguientes eventos:

c-C-C = S-C-C =
C-C-5S = S-C-5S =
C-S-C = S-S-C =
C-S-5S = S-S-S =

e. Calculala probabilidad de obtener dos caras f. Calculala probabilidad de obtener dos sellos
y un sello. y una cara.
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2. Analiza el siguiente experimento, y luego realiza lo pedido.

Se lanza un dado. Si se obtiene un nimero par, se introduce una bolita verde a una caja vacia, y si se
obtiene un numero impar, se introduce una bolita roja.

a. Dibuja el diagrama de arbol para el experimento si se lanza el dado 4 veces.

b. Describe el espacio muestral asociado a las bolitas que se introducen en la caja.

c. Calcula la probabilidad de que en la caja se encuentren:

« Tres bolitas verdes y una roja. » Dos bolitas verdes y dos rojas.

+ Una bolita verde y tres rojas. « Cuatro bolitas de un solo color.
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3. Analiza la siguiente situacion y responde.
Una persona realiza el siguiente experimento: se para en un punto inicial y lanza una moneda al aire.
Si sale cara, la persona avanza un paso al este, y en caso de sello, la persona da un paso al norte.

a. Ubicaen el plano todos los puntos posibles a los que podria llegar la persona en el caso de que
lanzara 5 veces la moneda.

A
Sello st

1+

Punto inicial \A
OI 1 2 3 4 5  (aa

b. ;Cuédntos caminos diferentes puede recorrer la persona con los resultados obtenidos al lanzar
la moneda cinco veces?

c. ;Cudles la probabilidad de que llegue al punto (5, 0)?

d. ;Cudl es la probabilidad de que llegue al punto (2, 3)?

e. jAqué punto llegan los caminos que resultan de las siguientes secuencias de resultados:
S-S-C-C-Cy C-S-C-S-C7 ;Cudntos resultados llegan al mismo punto?

f.  jCuantos caminos diferentes permiten dar un paso al este y cuatro al norte?

g. Segun los resultados del experimento y sus probabilidades después de varios intentos, jcomo deberia
ser el comportamiento de la persona respecto de su posicion?

h. Siallanzar la moneda cuatro veces el resultado es S-S-S-C, jen qué par ordenado del plano
cartesiano se encuentra la persona? ;Qué otros resultados pueden llegar al mismo punto?
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4. A28\ Examinen los paseos aleatorios en el siguiente laberinto y resuelvan:

Se sabe que en cada bifurcacién el 45% de las personas que entran a un laberinto van hacia su derecha,

mientras que el 55% va a su izquierda.
ENTRADA

SALIDA SALIDAS

a. Escriban las probabilidades de que una persona recorra cada uno de los caminos del laberinto que
la llevan a los siguientes puntos:

« Sin salida - Consalida
1 2
3 4
5 6
7
b. ;Cudl es la probabilidad de que una persona d. ;Cudl es la probabilidad de que una persona
encuentre alguna salida? no encuentre ninguna salida?
c. ;Cual es la probabilidad de llegar al e. ;Cudl es la probabilidad de no llegar al
punto 37 punto 77
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5. Resuelve los siguientes problemas y responde: /l\
a. Parairal colegio, Marcelo puede tomar tres micros 25% 25%

diferentes, A, B o C. Luego, debe caminar por / 40‘% \
cualquiera de dos calles, T o 2. En el diagrama de A B (of
arbol se muestran las probabilidades de los caminos
que puede elegir para ir de su casa al colegio. 55;/0 4<% 55;/0 4€% 55;/0 4\5%
1 2 1 2 1 2
» ;Cudl es la probabilidad de que Marcelo - jCudl es la probabilidad de que Marcelo
tome el camino AToel C2? tome el camino A2 oel CT?
b. Al salir del colegio, un grupo de 100 estudiantes pueden IZQUIERDA DERECHA

seguir varios caminos, A, B, C,D, E, F, G, 0 H,
segun sus preferencias y destinos a los que se dirigen,
como se muestra en el diagrama de arbol. Si se sabe
que en cada bifurcacion un tercio de los estudiantes
decide ir a la izquierda y dos tercios deciden ir a la
derecha, responde.

A B C D E F G H

» ;Cual es la probabilidad de que un « ;Cual es la probabilidad de que un
estudiante llegue a los destinos A o B? estudiante llegue a los destinos € o H?

» ;Cudl es la probabilidad de que un « jCudl es la probabilidad de que un
estudiante llegue a los destinos D o E? estudiante llegue a los destinos F o G?
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6. /A Analicen la siguiente situacion y resuelvan.
En la recta numérica se sitUa una pelotita en el 0, como se observa en la imagen. Se realiza el siguiente
experimento: se lanza una moneda al aire. Si sale cara, avanza la pelotita una posicién hacia la derecha;
si sale sello, avanza una posicién hacia la izquierda.

<! | | | | | | | | | | »
il 1 1 1 1 1 1 1 1 1 >
5 4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5
a. Dibujen el diagrama de éarbol para el b. ;Cuél es la probabilidad de que la pelotita
experimento si se lanza la moneda 3 veces. termineen 17

c. ;Cudl es la probabilidad de que la pelotita
termineen 3 o0en -37

B sivesis

En las paginas tratadas anteriormente has estudiado:

Tabla de Galton y paseos aleatorios Piginas 1334 143.

Dados dos eventos Ay B:

1. Latabla de Galton permite reconocer el comportamiento de una distribucién normal de un experimento

aleatorio. Esta distribucion presenta una forma acampanada, muchas bolitas en el

y muy pocas en los

2. Un es una caminata o un recorrido en el cual en cada paso o etapa se tienen
varias opciones para continuar, pero no se tiene certeza de cual se tomara.

Probabilidad en paseos aleatorios Figinas 1444 149.

3. Laregla de la probabilidad se aplica para calcular la probabilidad de que

suceda un recorrido A u otro recorrido B.

4. Laregla de la probabilidad se aplica para calcular la probabilidad de que
suceda un recorrido A y otro recorrido B.
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‘.'Cé M o VAS? EVALUACION LECCION 12

1. Laimagen muestra una maquina de Galton con 4 filas de clavos y 5 salidas. Si cada vez que
una bolita rebota en un clavo tiene una probabilidad de 50 % de ir hacia la derecha 'y 50 %
de ir hacia la izquierda:

a. Cuantos caminos posibles puede tomar la bolita?

b. ;Como se relaciona la cantidad de caminos con las potencias de base 27?

c. Cual de las salidas tiene una mayor cantidad de caminos por los cuales
la bolita puede llegar a ella?

d. Siselanza un bolita, jpuedes saber con certeza en qué casillero caerd?, ;por qué?

e. Sise lanzan 80 bolitas, jcuantas deberian caer, en promedio, en cada salida?

SALIDA 1 SALIDA 2 SALIDA 3 SALIDA 4 SALIDA 5

S e O e D e O e

f. ;Qué salida tiene mayor probabilidad?

g. Siseagregan 3 filas mas de clavos, jcudntos caminos crees que se pueden formar en total?

2. Analiza el siguiente experimento, y luego responde.
Se ubica una ficha en el punto A(0, 0). Si se lanza una moneda (ara i(o 6

y sale cara, la ficha se mueve un espacio hacia arriba, de
lo contrario, se mueve hacia la derecha. 51
a. ;Cuantos caminos diferentes llevan la ficha al punto 4 e
0,67 g
2 oot
b. ;Cuantos caminos diferentes llevan la ficha al punto I e
? R
(2,4)7 ® o>
A 1 2 3 4 5 Sell
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3. Resuelve el siguiente problema.

Una persona trota en una pista de forma triangular.
Al llegar a un vértice, se mueve a uno de los otros
dos vértices en forma aleatoria. Para decidir a cudl
de los otros dos ird, lanza una moneda. Si sale cara,
avanza a su izquierda y si sale sello, avanza a

su derecha.
B
a. Suponiendo que la persona comienza en b. ;En qué posicion es méas probable que se
el vértice A, construye un diagrama de encuentre la persona luego de lanzar la
arbol para representar todos los posibles moneda en las 3 ocasiones?
recorridos que puede seguir después de - .
lanzar la moneda en 3 ocasiones.
N\ J

¢COMO SIGUES AVANZANDO? RETROALIMENTACION

Responde con una actitud critica considerando tu desempeno a lo largo de la leccién.

e ;Como se incrementa el nimero de caminos posibles que puede recorrer una bolita en una tabla de Galton
al aumentar el nimero de niveles? Justifica.

* Al'momento de calcular la probabilidad de los caminos aleatorios, jqué dificultades se te presentaron?

Explica.
Escribe un ejemplo en el que se aplique ;Qué tema de los estudiados en la leccién
la probabilidad de caminos aleatorios. consideras que debes repasar?
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éQU é AP R E N D I ST E? EVALUACION UNIDAD 4

1. Evalua a partir de la informacion si cada afirmacién es verdadera (V) o falsa (F). Justifica tu respuesta.

a. Q Los alumnos del 1° Medio A tienen mejor
rendimiento que los del 1° Medio B.

b. Q Hay mas alumnos que obtuvieron 40 puntos
que los que obtuvieron 50 puntos.

C. Q La relacion entre horas de estudio y puntaje
de la prueba no sigue tendencia alguna.

Puntajes prueba de Matematica

A segun horas estudiadas
100
90+t J e
80+ o -9 -0 o --o
° L
70+ ° ®--19--&
[ ] [ ]
N 60+ L o ® .
g L} e ° L ]
§ 50t { ] ® ..
40+-0-®__® A
e o ° o '
304 -® ° ® 710 Medio A
° L4 ° ® 19 Medio B
20+ -
o0
10T
< } | | | > Estudio
O" 1 2 3 4 5 (horas)

d. Q Existen puntos aislados en la relacion horas de estudio y puntaje.

2. Una muestra aleatoria de 100 adultos se clasifica en la tabla por género y nivel educacional.

Nivel educacional Hombre Mujer
Basica 19 22
Media 14 25
L Superior 11 9 J

Si se elige una persona al azar, calcula:

a. La probabilidad de que la persona sea mujer ()

0 con educacion basica.

b. La probabilidad de que la persona no tenga d.

educacion superior y sea hombre.
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3. Analiza, y luego calcula.

En un sorteo se elige al azar un nimero del 1 al 20. Se definen los eventos:
A: obtener un nimero par menor que 11.

B: obtener un multiplo de 3 menor que 16.

C: obtener un multiplo de 10.

a. P(AUB) b. PANCQC) c. PBUOQ

4. Resuelve los siguientes problemas.

a. Enuna universidad se analizo |a asistencia de los alumnos de una carrera y se concluyd que el 70%
de los estudiantes asisten a clases en forma regular. Ademas, el 90% de los que asisten a clases
aprueban el curso y solo el 10% de los alumnos que no asisten regularmente aprueban.

- jCudl es la probabilidad de que al elegir » ;Cudl es la probabilidad de que al elegir
un alumno al azar de esta carrera si haya un alumno al azar de esta carrera asista a
aprobado el curso? clases y no haya aprobado el curso?

b. Una persona tiene $100000 y decide invertir en fondos bancarios. El primer dia de cada mes invertira
$50000. Al finalizar el mes, existe una probabilidad de 0,4 de perder el dinero invertido y una
probabilidad de 0,6 de ganar la misma cantidad que invirtio.

« ;Cual es la probabilidad de que pierda » ;Cudl es la probabilidad de que al término
todo el dinero al finalizar el segundo mes? del segundo mes tenga en total $2000007

* De los temas estudiados en la unidad, jcudl fue el que mas te interesd?, jpor qué?

e Qué estrategias usaste para resolver los problemas? Comparalas con las de tus compareros.

e ;Qué crees que debes mejorar para tener un mejor desempenfo
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Unidad
CIENCIA Y TECNOLOGIA

PAGINA 4 2. a. 1] d. 05
b. 115 e. 03
OPERATORIA EN c.3 £.075
LOS NUMEROS RACIONALES PAGINA 7

Conjunto de los numeros racionales 3. a. =

1O %;0,08; 03409, 17, —% 2911

Z:-15;-745; -1
N:1:15;82;7102 c. —
2. a. €. €€ f.
b. &, &€ g.
c. €€, h.
d.e.e.e i.
e. & & e je
16 8
25 9
b, 216 ol

64 h, - 169

SOLUCIONARIO

. . f. - N ]8
125 11 33
« Respuesta a cargo del estudiante.

PAGINA 5

4. Respuesta variada. A continuacion,
se muestran ejemplos.

a. 0,245 e. 0
b3 f. 56
25 g. 167
c. 6,251 h. 012
d. -2,098 i, —0463 PAGINA 8
S . 5. a. b. C.
5. a. Falsa. Por definicion no puede ser igual
a cero. +]25] = + =195 + =177
b. Verdadera - A S A Il N I
c. Falsa. Hay decimales periddicos *103] + it il L
y semiperiddicos. - - — 1= . il - -
d. Verdadera 65| + = 193] |21 + = 700+ - |56
e. Falsa. Por ejemplo, 0,5 es racional pero 6. a. b. C.
no entero. - ~ |27 - ~ |34 _ ~ 172
f. Verdadera - - 1 - - - - ~
g. Verdadera 07| = 13| = 19] =
h. Verdadera = = == = == = =
6. a. Q b. N . Q d. Z 21 = 103] 52 - 43 ~ 186
PAGINA 6 7. Respuesta variada. A continuacion,
- .. se muestran ejemplos.
Adicién y sustraccién L 1,11_8 3,,.84,4_8
de nimeros racionales "2 10 5'5 55 5 5
1. a. 2,15 d. 2,35 b. Hay infinitas posibilidades.
b. 44 e. -05 31 _ 5, 21_ 51 _3_5
c. 25 £ 08 4 8 8’ 8 88 4 8

d. Hay infinitas posibilidades.
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PAGINA 9
8. a. Recorrid 1,292 km en total.
b. A Matias no le quedd dinero luego de los gastos.

c. Si, puede subir, ya que los kilogramos suman
300, kg.
d. Hubo 045 m de diferencia.

9. Elpeso desconocido es de 22,5 kg.

PAGINA 10

Multiplicacién y division de nimeros racionales
1

1. a. = . =375
a 3 e
35
b. = f. 25
11
_49 9
TS 93
1
d.—= h. 4,752
3
2. a _3 C. 7 e. 21
5 4 5
b. 28 d. 12 £ 14
5 25 5
PAGINA T
25
3. a. = .2
a 57 e. 25
3 f 11
b. 2 3
4 _9
L — g.
“ 769 26
4 h. 25
d--3 54
2 9
4, -< 1,26 .=
a - c 1, e 0
b. 04 d _10 63
9 20
PAGINA 12
5. a. b.

6. a. 0,0144; 0144 -0,144; -0,072
b. 2,5, 25;45,-22,5
L9 _9 9 9
64’ 256 1024’ 1024
M. 11

81 243" 243 324

1

7. a. 2, —
& a3
b.05;2

16

9.16
“16' 9

1
d 3=
"3

8. a. Si,ya que corresponden a fracciones que al
multiplicarlas resulta un nUmero mayor que 1.
b. Si,ya que al estar entre 0y 1, el producto serd menor
que sus factores.

PAGINA 13
9. a. Elanchoy el alto miden, aproximadamente,
96,1 y 288,2 pulgadas, respectivamente.
b. La masa de cada pan es de 0,125 kg y la de 10 panes
y medio es de 1,3 kg, aproximadamente.
c. Elias tomara 62 mg del medicamento en total.
d. Le faltan 410 km por recorrer.

10. a. Le conviene comprar el chocolate mediano,
ya que el valor total que pagara serd menor.
b. Si,ya que al elegir el chocolate pequefio el
total serd de $15000y en el caso del chocolate
mediano el total serd de $14400.

PAGINA 14

Operaciones combinadas

1. a. Respuestas a cargo del estudiante.

163
" 3%

b. -8

9
3. a. 03253125

, 827

'792’_4

PAGINA 15

4, a. =; 1,5

5. a. Puede llevar 0,96 toneladas mas.
b. Tendra 16 paquetes.
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SINTESIS

1. a. & 1.
_1
12
3.+ + -
- + +

a. & b. €

4. 1°Paréntesis
2° Potencias
3° Multiplicacién y division
4° Adicion y sustraccion

PAGINA 16

1.

EVALUACION LECCION 1

> Finitos ‘

s ) — Periddicos
—> {

2. Respuesta variada. A continuacion, se muestran ejemplos.
1.1

a2 l+—-—+—+2.-—=285
2 4 20
boae1+2- 1+l 40. 1 535
24 20
P LA DR IO B ¥
2 4" 20
d.2.1+2.-142.1 40,1 —360
2 4 20
2 75 112
3. a. —27 "o C. —27
61
4. a. i b. &1
“ 25
PAGINA 17

5. a. Llegd 114 s antes.
b. Llegd, aproximadamente, 0,8 s mas tarde.

6. a. 22%m b. 315m

7. Esigual.

PAGINA 18
POTENCIAS

Potencias de base y exponente entero
Toa (DN D ENe D)
b.4-4-4.4.4.4
c. (-6)+(-6)+(-6)
d. (7)=(=7)+(7) = (7)
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3.
P...| Multiplicacién iterada | Signo... | ;Expo...? | Valor.
(=3)+(-3)+(-3) - Impar -27
(=3)+(-3)+(-3)+ (-3) + Par 81
(=2)-( -2)+(=2)+(-2) - Impar -32
(-2+(-2)+(-2)+ (-2 (-2 - (-2) + Par 64

a. Del exponente.
b. Si. Si'es par, serd positivo y si es impar, serd negativo.

4, a. - c. + e. +

b. + d. + f. -
PAGINA 19

7 5
5. a. (%) c. 31 e. <%)
_ 1

b. 67 d. ~53 f. 23
6. 49;29:9;,-21

9; 29; 49; -21

0:29:49; -21

49; 29;9: =21

7. a. No, porque las propiedades de las potencias no son
referentes a la adicion.

b. No, porque las propiedades de las potencias no son
referentes a la sustraccion.

PAGINA 20

Potencias de base racional y exponente entero

2 2
1 a. (5) d. () g. 5"
90 7 1 < 1)10
A _ h. (-2
b (25) e 1M 5
_7y (&)" 105
¢ ( 10) F\7a3 - 10
1
2. a. 1 d.— .2
a y) g.25
2
b. = -1 h. =10
9 e
c. -3 f. 4 i1
3. a. = d = g.= jo <
b. > e. < h. >
c. < f. > i >
PAGINA 21
4, a. -1 b. 256 c. 3 d.2



. Se cumple.
. Se cumple.
. Secumple.
. Se cumple.

on oo

o
o

. Elvirus B tiene mayor didmetro.

o

. Bl drea de las figuras 2y 3 es 1; m?2y (1;)2m2,
respectivamente.
PAGINA 22
Multiplicacién y division de potencias
1. a. 12 c. 14 e -/
b. 2 d. -6 f. -8

1
2. a. — .
a5 d(

74
10
210 <l>”
(3) “\3
33
4

2125° ﬁ(

c

o

R
-

o8] (33
(G-
G663

No se cumple.

o
NN -

[a)

o

. No se cumple.
Sise cumple.

. Si se cumple.

. No se cumple.

Sise cumple.

0D onNnocw

6. Eltanque debe tener 1,728 m de altura.

PAGINA 24
Crecimiento y decrecimiento exponencial
1.

>

Y
x | y=(15)* 3
1 7
15 6
5
2,25
4
3375 3
50625 2
759375 1
| S R —

e}
N
w
~
(&)
o

>V

2. a.
( Tiempo (hora) 0 1 2 3 4 5 W
‘Bacterias(cantidad) 16 32 ‘
L Potencia 20 2 22 23 2420 ‘

b. 2" con n las horas transcurridas.

C.
Cantidad de bacterias
A segun horas transcurridas

35
30
25
20
15
10
5

Bacterias (cantidad)

» liempo
0 1 2 3 4 5 6 (hora)

d. No, ya que a las 6 horas hay 64 bacterias y
alas 12 horas hay 4096.

PAGINA 25

3. a. Le conviene el segundo plan. Perderia $6 000.
b. Serén contagiadas 81 personas.
c. Deben pasar 5 min.

SiNTESIS
1. £++-

L)
B RO

4. Crecimiento; decrecimiento.

M

w

PAGINA 26

1. Se guardaron 14 archivos.
Falsa. (2)° =-8

. Verdadera. (29)3=22"3=2°¢
Falsa. (-2)’=4

. Verdadera. 172 =1

Falsa. (2)'=-0,5
Falsa.29=1

3. a. 5>

S0 aongoo

(3

4. a. Se necesitan 3 rebotes, aproximadamente.
b. Alcanza 0,2 m, aproximadamente.

c. No, ya que alcanzaria una altura de 1 cm,
aproximadamente.

..LQZm@anzﬂzwy
2@ @ a b \b

poat _ 1.1 :b*":<g>‘"

PAGINA 27

a

Unidad 1 - Ciencia y tecnologia | 157



PAGINA 28

PRODUCTOS NOTABLES

Cuadrado de un binomio

1. a.
noun|

a’ ba a

L

=

|

b’ b
l

2. a. x?+4xy + 4y?
b. 9x? - 30x + 25
C. 4x? - 12xy +9y?
d. 16a? +40a + 25
e. 36 +36b + 9b?

PAGINA 29
3. a.

o

. Eldreaes x?cm?.
a9
.6,4n% 24
4.1
. 2,9a?
x% 36
5.10;a'°
. 9x*% 16y°
. ab; 16b?
n® 4n*
j. 4 a'b

SQ o an oo Y

b

wetr=aeb-((a)+ b))
- @~(u+b)+b~(a+b)
=uz++bu+ @Z
a2 +b?

a*—20a’+ 100
CAx? + 4xy? + yt
.4a*—4a*+a’
40+ 2x° + x*
jo 25x2—40xy? + 16y*

>owQ ™

Eldreaes (x? + 6x +9) cm?2

5. Ai=64cm% A, =16cm% As=4cm?% A, =16 cm?;

ATotaI = ]OO cm 2.

PAGINA 30
Suma por su diferencia
1. a.
b a
[ [mm] 0
@4 p—t o
ala-b) bla-b)

L nm I

. El drea es (x? + 5x) cm?2
. El 4rea es (x? + 10x) cn 2.
n%9

. 5:4n?

x%1

. 9a’% 16

Ty?

C

™

w
P onoTo oo
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b

(a+b)(ufb):@~(afb)+ @-(afb)

5 x
) x4;y6
.44 qt
nn’
J. x4 x4

>owQ ™

PAGINA 31

4. a. x?-4y? e. 25a* -1
b. 16x* - x? f. 144 -9x?
c. 36— 64b? g.b"”?-36
d. 49n%-36 h. y*—4x?

5. a. Eléreadelrectdngulo es (x% - 25) cm?2

6.

Se redujo 25 cm?2.
b. El &rea del jardin es (16a? - 25) m?y equivale a 39 m2,

El volumen del prisma es (x* - 1) cm?3.

PAGINA 32
Producto de binomios con un término en comun

1.

A

a

a. b.
a b D
) W] T (u+b)(a+c)=@(u+c)+@(u+c)
=a’+|qgc|+ + bc
sB s
w & :az+(c+b)@+ba
b mn| r

2. a. (x?+ 1x+18) cm?
b. (x*+2x-3)cm?
C. (4x?+ 14x+12)cm?

3. a. 9a%15 f. x;x;5 50
b. 1:4n? g. ,n%4
c. x%x? h. x*21:10
d. 154 i. 3;1a%a’
e. 46y Jo %5 %1

PAGINA 33

4. a. 64b’ +64b+ 12
b. 16x%-32x?-9
c. n*+13n°+42n?
d. 4x? - 2xy? - 2y*

5. Eléareadel rectangulo es (x? + 7x + 10) m?,
El drea aumenta.

6. a=1

SINTESIS

1. a’+2ab+b%a-b

2. @a+ba->b)

1. x’+(@a+bx+ab

PAGINA 34

1.
a.

b.
C.

d.

EVALUACION LECCION 3

(2a-5)° 4a* +20a + 25 (5——F) Cuadrado de la suma

(2a-5)(2a +5) 4a’ - 20a + 25 G—@ Cuadrado de la diferencia

(2a+5) 4a° - 25 Producto con un término en comun
(2a+5)(2a-2) G—@ 4a’ +3a-10 % Producto de la suma por su diferencia



2. a. Ox?-24x+16)cm? d. (36x2-18x+2)cm?
b. (x*+2x+ 1) cm? e. (16x?—4) cm?
. (x*+4x2+4)cm? f. (25x%+ 15x+2)cm?
3. a. b.
I O
| O
(x+3)cm
(x+2)cm
ml O 0 O
(x+3)cm (x+3)cm
PAGINA 35

4. a. Falsa. Para ser una suma por su diferencia debe tener
una sustraccion.

b. Verdadera. Corresponde a (x + 1)
5. a. Jorge, ya que al resolver (1 - 6) resulta —5.
b. Debe pintar (2 500 - 400x + 16x2) cm 2,
PAGINA 36

AREA DE LA SUPERFICIE Y
VOLUMEN DEL CONO

Area de la superficie del cono
1.

[ Vertice | — [ Vertice ]
. —(_Generatriz |
( Base | ( Radio |
2. a.g=5am
b. r=24dm
c. h=12cm
3. a. 4239cm? c. 1884 cm?
b. 12,56 cm? d. 471 cm?
PAGINA 37
4. a. 703,36 cm? d. 628 cm?
b. 9145 cm? e. 678,24 cm?
c. 282,6cm?
5. a. 50,24 cm? c. 2355cm?
b. 8792 cm? d. 7536 cm?
PAGINA 38
6. a. /536cm? d. 7536.cm?
b. 8cm e. 15cm
c. 17cm
7. a. Elradioes 2 cm.
b. El drea es 50,24 cm?.
c. Eldreaes 12,56 cm?2.
d. El drea del conoes 62,8 cm 2

PAGINA 39
8. a. Elradiomide3 m.
b. La generatriz mide 5 m.
c. Sandra estd en lo correcto, ya que se necesitan
471 m, aproximadamente.
9. a. A, =384t cm% A, =576 cm?>
El cono de radio 16 cm tiene mayor area.
b. Se necesitardn 68007 cm 2 de cartulina.

10. a. La altura mide v24 cm.

b. No, porque al formarse un triangulo rectangulo,
la generatriz debe ser mayor que el radio.

PAGINA 40

Volumen del cono

1. a. 837cm? d. 140,8cm?
b. 13,7 cm? e. 89cm?
c. 314cm?3 f. 577cm?

2. a. Elvolumen del cono es 432wt cm?, ya que

1 "
corresponde a 3 del volumen del cilindro.
b. Debe aumentar 3 veces.

PAGINA 41

3. a. h=3cm; V=5024cm?
b. h=+39cm; V=1634cm?
c. h=12cm; V=101736cm?

4. a. e« Elradio mide 10 cm.
« La altura mide 9,56 cm, aproximadamente.

b. « El radio mide 15 cm.
» La altura mide 6,37 cm, aproximadamente.

PAGINA 42
5. a. «6cm «\/12cm
b. «357,96 cm? »3579,5 segundos.
2nr’h
6. a. ——
3

b. La variacion es del 50%.
c. Aumenta 9 veces.
d. No, aumenta mas del triple.
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7. Deberia realizar 227 viajes.

8. a. Se puede verter 57,7 cm?, aproximadamente.
b. Se necesitan 9 copas.

SINTESIS
1. 257 + 657. El rea total es 90 cm 2.

2 v=1lal 13

.Alcanzan 1001t cm? de helado.
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PAGINA 44 PAGINA 46
m EVALUACION LECCION 4 EVALUACION UNIDAD 1
1. a. A=200mcm? V=320mcm? 1. a. 435 b. —% c. 50625

b. A=810rcm? V=2700mrcm?

2 215 b 36

2. a. Falsa. Aumenta 4 veces. T e " 65

b. Falsa. No es lineal la relacion. a. 410 b. 06 c. 30

. Falsa. izes| i [ vérti
c asa.Generatnz.es a medida desde el vértice 4 a 16n% 4 c. 2ty e. 136y 12y
a la circunferencia de la base.
. L b. 2:x% 7x d. 25a% 16a? f. 5 10x; x?

d. Falsa. No es lineal la relacion. T ' B

o Verdadera. 5. a. 64b* + 32b° + 4b> c. 16x*—72x? + 81
3 403875 cm? b. 9y?—a’ d. 2-3y+9y?
PAGINA 45 PAGINA 47
4. a. 50O cm 6. a. Sise cumple. b. Sfse cumple.

b. ]OOOTEsz 7. a. \/ﬁcm b. 12t cm?

c. 2981tcm? 8. a. /68mwcm?3
5. El cono A tiene menor capacidad. b. 144mcm?

2
6. Eléreaesde 9571 cm? aproximadamente. ¢ 34mcm
Unidad
NUESTRO ENTORNO
PAGINA 48 PAGINA 50
istema de ecuaciones lineales

[ LECCION 5 | Sist d i lineal

SISTEMA DE ECUACIONES LINEALES

Ecuaciodn lineal con dos incdgnitas

1. a. v d. ® g. %
b. % e. v h. %
c f. v i. 8

.P+L=24

.x+3y=38

. 2x+2y=90

.x+y=15000

3. a. x+y=3
b.x+y=5

o n ow

. 2x-y=1
d.x-y=-3
PAGINA 49
4. a. 3x=3y-4
b. 2x=3y-10
L 2x=2-3
.3x=4y-3
. No, porque habria 16 ruedas.

. Si, porque queda un nimero par de ruedas.

No, porque quedarfan 2 ruedas que no pueden
ser de un auto.

. Si, porque queda un multiplo de 4 de ruedas.
e. IMy 3A;3My 2A; 5SMy 1A; 7M.

N oY an

o
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con dos incégnitas

1. BycC

2. a. Verdadera

. Falsa

. Verdadera

. Verdadera

. Verdadera

. x+y=20| b. b=3a
x-y=10 a+b=8

m o nNn T 9

w
o

c. p+c=120
2p+4c=210

PAGINA 51

Métodos de resolucion de sistemas de ecuaciones
8 Método grafico

1.

ec2

5 4 3 2 A /2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 1

ecl




N

|K4567a9|o|112|3

ec2 ecl

4
3
2
1
ecl
e amanS man /AR IRR ) 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 1
-1
-2
-3
4
-5

ec2

Antonia tiene 4 anos y Loreto tiene 2 anos.
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® Método de igualacion

1. a. x=-6y=2

8 14
b. x=—,y=—
SREIEANE
c.x=1y=9
PAGINA 53
2. a.x=-ly=3 c.x=1y=9
b.x=—@'y=m d.x=-2y=-3

5" 15
3. a. Pagd $3 000 por la entrada de nifio
y $4 500 por la de adulto.

b. Habfa 2 jugadores y 13 cartas.

PAGINA 54
® Método de sustitucion

1. a. x=5y=2 . x=-2y=-9
b.x=2y=2

PAGINA 55

2. a.x=2y=-1 . x=9y=-3
b.x=1y=1 d.x=3y=2

3. a. Cada billete es de $2000 y cada moneda de $500.
b. Asistieron 40 adultos y 50 nifos.

PAGINA 56
® Método de reduccion

1. a. x=8y=-4
b.x=-1,y=0
. x=12y=-4

PAGINA 57
2. a.x=2y=3
b.x=3y=8
3. a. Laentrada de adulto cuesta $6200
y la de nifio $1100.
b. Hay 58 gallinas y 25 conejos.

SINTESIS
1. einfinitas
= una recta

2. a. Tener solo dos soluciones.
b. Gréfico, igualacion, sustitucion y reduccion.

PAGINA 58

1. a. «Elpunto (1, 2).
* A un punto.
» Compatible determinado.
b. ¢ Los puntos (0, 8) y (-1, 3).
 Una recta.
» Compatible indeterminado.

2. x=-3y=-2

EVALUACION LECCION 5

PAGINA 59
3. a. Labolita de cristal cuesta 6 monedas
y la de acero 1 moneda.
b. Respondié 38 preguntas correctamente.

4. Se deberian consumir 5 porciones de frutillas
y 10 porciones de naranjas.
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PAGINA 60

RELACIONES LINEALES
EN DOS VARIABLES

Relaciones lineales de la forma f (x, y) = ax + by
1. a. -12 b. 0 c. 4 d. 6

2. a flx,y)=-x+3y d. fix,y)=2x+y
b. flx,y)=-3x-y e. fley)=—x-3y
c fley)=—x-3y

PAGINA 61
3. a. 121
b. 0;-4;,-3
1.9.
22"
.45 3,2
. -16,-12;4
-6;-1; -5

-3

o

O o o

m=-2,n=-4
b.m=3n=5

PAGINA 62
5 1
5 a.y=—-=x+—-
Y=Y

| FEBSY J8ast Juust |

ﬁ/—P/é 5 4 3 2 A

4 3 2 /o 1 2 3 a4

£ @ b o
'Y

PAGINA 63
6. a. flx,y)=-5x -5y

1 2
. , = — _|__
b. flx.y) 3x 9y

7. a. No,yaque f(-2, ) esigual a 3.
b. Losvaloressona=-1yb=2.

8. Laecuacidnes2=x-y.
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PAGINA 64
Variacion de parametros
1. a.
6x—-2y=-6 6x-2y=0
x y x y
-3 -3
-1 0
3 3
L N
b.

. Ly-6x+2y=6;L:6x-2y=0

.L:3;L:3 L3

. Son iguales porque las rectas son paralelas.
c=6x-2y

oo N
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2. Ls; Ly; Ly Ly

3. a. 2 b. 3 c. 4 d. 1
SINTESIS

1. ax+by=c

2. y=-2x+1

3. 4x+2y=2

4. ¢

PAGINA 66

1. a. x+2y=4

EVALUACION LECCION 6

3
b. —_; —_ —
m—4 n= 8

SR VR TR

4 3 2 4 o071 2 3 4

3
A & KD

c. Al multiplicarlas resulta -1, lo que indica que
las rectas son perpendiculares.



3. No, ya que los pardmetros a y b no son fijos.

PAGINA 67
4. a. Son rectas paralelas.
b. Varfa el pardmetro c.

c. Porque los parédmetros a 'y b son fijos, ya que
determinan la pendiente de la recta.

PAGINA 68

PERIMETRO Y AREA DE SECTORES
Y SEGMENTOS CIRCULARES

Perimetro y area de sectores circulares

1. a. radio

. cuerda
arco

. didmetro

2. a.90°

b. 1
: 1
c. Eldreaesmm? Se calcula con la expresion wr? 7

d. 1
4
3. Respuestas variadas. A continuacién, se muestran
ejemplos.
a. » Region limitada por dos radios del circulo y el arco
subtendido por estos radios.
« Regiodn limitada por una cuerda del circulo y
el arco subtendido por ella.

b. Respuestas a cargo del estudiante.

o N T

PAGINA 69

4. a. b. c.
‘@‘ II 180°

5.

Angulo | Partedel | Partedel | Areadel | Longitud
cen... angulo... circulo sector... | delarco...
180°

o 120° 1 PRy b

120 360° 3 reem 3 2rem 3

o 90° 1 PR oL

90 360° P ey 2rem P

o 60° 1 PR el

L 60 360° B riemeg 2rem B

6. a. 209cm f. 3,297 cm

b. 942 cm
c. 6,28cm
d. 785cm
e. 262cm

PAGINA 70
7. a. P=2056.cm; A=2512cm?
b. P=1782cm; A =19625cm?

c. P=213cm; A=256cm?
d. P=20,13 cm; A = 21,195 cm?
e. P=102cm; A =6,28 cm?
f. P=145cm; A=105cm?
8. a. P=152cm; A=131cm?
b. P=30,7 cm; A =589 cm?
c. P=4284cm; A =113,04cm?
d. P=1542 cm; A= 1413 cm?
e. P=2228cm; A =2512cm’
f. P=4884cm;A=141,3 cm?
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9. a. Falso, corresponde a un octavo.
b. Verdadero, ya que 360°: 12 = 30°.

10. a. Representa 1]78 del circulo, ya que al dividir 20°
en 360° resulta dicho valor.
b. Representa % del circulo, ya que al dividir 270°

en 360° resulta dicho valor.

11. a. Verdadera. Por ejemplo, el drea de un sector con

angulo 30°y radio 2 cm es g cm?y el drea para

el angulo de 60° es Z?ﬂ cm?,

b. Verdadera. La medida del dangulo del centro es igual
ala del arco; por ejemplo, si el dngulo mide 20° el
arco medira lo mismo.

12. a. La superficie del trozo es 39,25 cm?,
b. El 4rea es 254,34 cm?’.

PAGINA 72

Perimetro y area de segmentos circulares

1. a. 98cm b. 192 cm c. 109cm
2. a. 15cm? b. 24 cm? c. 95cm?

3. a. Falsa. El perimetro es (?ﬂ:+ 10) cm.

r’m r2>
2 ,

b. Verdadera. Al resolver se obtiene (

2
donde % es el drea del tridngulo.

PAGINA 73

4. a. Elperimetro es de 13,6 cm.
b. El drea es de 29 cm?.

5. a. Lalongitud de arco mide 8,635 cm.
b. El radio mide 3 cm.
c. El perfmetro es de 11,48 cm.
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PAGINA 74 2. a.2

6. a. b. 85cm b.P=61cm;A=21cm?
D C c. 2826 cm?’ c. P=41cm;A=04cm?
d. 18 cm2 3. Actividad a cargo del estudiante.
e. 10,26 cm? PAGINA 77
B 5 f. 2052 cm? 4. a. P=138945m; A = 1234575 m?
b. P=36,55m; A=5983 m?
PAGINA 75 c. P=3394m; A=16271m?
7. a. Respuesta a cargo del estudiante. PAGINA 78
b. Respuesta a cargo del estudiante. )
EVALUACION UNIDAD 2

c. Respuesta a cargo del estudiante.
B 1. a. y+2x=55y=x+4
SINTESIS

1 b.y+2y=5
: S5y-x=4

PERIMETRO)Z-TE-@+2 21 13

360° c.x—H,y—ﬁ

AREA Dz--@ 2. y=3x—2

360°

. . . i i
2. Serelacionan en que el drea del segmento circular
7 . 3
se calcula con el &rea del sector circular menos el )
del AOAB. .
3. 5 4 3 2 4 j 1 2 3 4 5 6 7 8 9 0 11
o :
PERIMETRO P 2~n- +m() /
360°
dren [ [on L seos 0ns o 1 1
360° 3. a.yzzx—z b.y:§x+2 c.y=—x
4. Se obtiene al trazar la cuerda AB.
PAGINA 79
PAGINA 76
N 4. a. P=357m; A=0,785m?
EVALUACION LECCION 7 b. P=(157 + \/j) m: A =0285 m?

1. El&reaesde 2,355 m2.

5. Lasuperficie total es de 1470,5 m?.

Unidad

MEDIOAMBIENTE

PAGINA 80 PAGINA 81

3. a.yb. cyd.

HOMOTECIA Y TEOREMA DE TALES

Homotecia /

1. a. 62cm c. 135° e.22cm KRN
.O E :
b. 4cm d.3cm f. 31cm = ‘
2. a. 1 d. -+ B .
L a g =3
] F B D
b. g e. -2
e.k=1
c. -1 f. 15
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5. Respuesta variada. A continuacion, se muestran ejemplos.

a. Salas de cine
b. Ojo humano
c. Astronomia

PAGINA 82
6. a. k=2

b. Lafigura imagen serd congruente con la figura
original y se invertira su sentido.

B

B,ﬂ\ﬂ‘(ﬁ\

9 8-7-6-5-4-3-2-10 1 23 456 7 8 9x

A

9. a. Verdadero
b. Falso
c. Verdadero
d. Falso
e. Falso

PAGINA 83
10. Actividad a cargo del estudiante.

11.a. No, ya que la medida de los lados no varfa.

b. « De -5 a 0 va disminuyendo y luego desde 0 a 5
va aumentando.

= Se mantiene la razon de homotecia.

12. a. Verdadera
b. Verdadera
c. Verdadera

PAGINA 84

1. a.

Homotecia de forma vectorial

N B 7l
1
o C
9 5] N
5 A 4AC
7 3f/e
s "rr%
ST ¢ D Ald g lﬁ‘
i C 54 352 do 123 4567
3 4 e
Az -2] B
1 B 3t
EN R EEEEEEEEEEEE 47
7 c
6
5 3
A B L
L 3
B 200 B’
1 ’
D E
7 6 5 4 3 2 10 1 2 4 6 8 9 10 11 12 13
C¢ -1
-2 A’
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PAGINA 86
6. a. Falsa. La razén de homotecia podria ser -2 y en
ese caso se aumenta el tamano de la figura.
b. Verdadera. Ya que es una homotecia inversa.
c. Falsa. Lafigura imagen es congruente con
la figura original.
d. Falsa. La figura imagen es congruente con
la figura original.
e. Falsa. La razén de homotecia podria ser negativa
y en ese caso no se cumple larazén 1: k.

f. Falsa. La razdn de homotecia podria ser negativa
y en ese caso no se cumple larazén 1: k.

7.
10-
9
8
! A D
R S s
U 0 \
. 4
3
Q P 5 ek LN
. 3 C
9 8 7 6 5 4 3 2 10 1 2 3 4 6 7 8 9 10 11 12 13
El centro es O(-1,4) y la razén de homotecia es k= - ]E
PAGINA 87
8.

9
8
7
6
5

B

\
N
o
D! B
1

9 8 7 6 5 4 3 2 -10

2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13

B'(-2;4,5); C'(-2;1,5); D'(1,0)
9. a. Elcentroes O(1, 1).
b. Las coordenadas serdn A(15, 0), B:(31, 0), C,(15, 16).

PAGINA 88
Teorema de Tales
1. a. Verdadera

b. Verdadera

c. Verdadera

d. Verdadera

e. Verdadera
f. Falsa
g. Verdadera
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2. a. X c. X
b.v

3. a. 1,5acm
b.6cm
c. 6cm

X X

PAGINA 89
4,

CB=56cm

5. a.9am
b. 28,8cm

6. 3075m

PAGINA 90

7. a. Nosecumple.
b. Sfse cumple.

c. Sfsecumple.
d. No se cumple.
8. a. CG=16cm; GE=28cm; EB=8cm

b. CD=10cm;BC=25cm; AK=46,8cm; JE =36 cm;
AB=10cm;LK=364cm

PAGINA 91

9. a. 576 c. 45 e. 3
b. 12 d.2

PAGINA 92

10. a. El cociente entre las medidas de los lados es 4.
b. El edificio mide 225 m.
c. Elfaro mide 24 m.
d. x mide 11,2 dm e y mide 10 dm.
e. La pared mide 195 m.

PAGINA 93

11.a. Ladiferencia es 45 cm.
b. Mide 72 cm.
c. QP=36cm; SP=81cm

12.a. No, ya que las medidas de los lados no son
proporcionales.

b. Si, ya las medidas de los lados son proporcionales.
SINTESIS
1. directa; inversa; <
. ox, oy
. cambia

2

3

4. mantiene

. AB_DE_AC
BC EF DF



PAGINA 94

v X X X v X

o
~
T 3
C T A
8 7 6 -3\4 3 2 - _3 |//2/%(4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14
A : B

Verdadera Verdadera

Falsa Verdadera

Falsa Verdadera
PAGINA 95

X v X ) 4

X v (%4 ) 4

AP=20cm PD=36cm AB=4cm
PAGINA 96
Semejanza de figuras

Falsa Falsa

Falsa Verdadera

Verdadera Verdadera

Sfson semejantes, ya que las medidas de los lados
correspondientes son proporcionales y los angulos
son congruentes.

No son semejantes, ya que las medidas de los lados
correspondientes no son proporcionales.

4.2cm 3cm 24cm

PAGINA 97

Si, ya que la razén es constante.

Si, ya que sus angulos interiores correspondientes
son congruentes y la razén entre las medidas de
sus lados correspondientes es constante.

18 cm

« Porque sus dangulos interiores correspondientes
son congruentes.

<035

«16m

ex=17m;y=24375m

©40,625my425m

» Respuesta a cargo del estudiante.

PAGINA 98

Larazén de semejanza es 6: 1. El largo de
la proyeccién mide 180 cm.

« Las medidas son 6 cm, 6,75 cmy 9 cm.

« Las medidas son 16 cm, 18 cmy 24 cm.

El drea es de 127 980,16 cm?.

El lado del cuadrado A mide 5 cm.

Los lados del triangulo miden 30 cm, 39 cm y 45 cm.

PAGINA 99

La ventana mide 1,715 m de ancho y 2,45 m de alto.

« Sf son semejantes.
» No son semejantes.
« No son semejantes.

Actividad a cargo del estudiante.

PAGINA 100

Criterios de semejanza de triangulos
LAL LAL AA LAL
AA AA LLL AA

Porque sus dngulos siempre medirdn 60° cada uno,
y por criterio AA seran semejantes.

PAGINA 101
Verdadera Verdadera
Falsa Falsa
Verdadera Falsa
Verdadera Verdadera
Falsa
v X v
v X v

ADBC, AGEF, AFDE, AECD. Son semejantes
porque sus dngulos miden lo mismo.

ABDA, ADFC, AEGD. Son semejantes porque
sus angulos miden lo mismo.

PAGINA 102
x=T6cm;y=12cm.
x=4cm;y=3cm.
x=75cm; LACB=40°
x=15cm;y=9cm; <L DFE=53".
Los angulos L RQS 'y <L PQN son opuestos por
el vértice por lo que miden lo mismo. Ademas,

%% = %g Luego, por criterio LAL, ANQP ~ ASQR.

EL valor de x es 9 cm.
Ambos comparten angulo en P. Ademés% = %

por lo que OQ // RS. Luego, como PS = 10 cm,
PQ=12cm,PR=12cm, PO =144 cm,y se cumple

PS 12 144 _ PR

PO =10 " T T Po,entonces los lados
correspondientes son proporcionales. Por lo tanto,
AOPQ ~ ARPS.

«75cm « Mide 70°.

Unidad 3 - Medioambiente | 167



PAGINA 103
8. a. Laaltura del faroes de 32 m.
b. Elancho del rio es de 12 m.
c. Laexcavacion esde 4 m.
d. Elancho de la laguna es de 36 m.
e. El edificio tiene 62,5 m de altura.

PAGINA 104
Teorema de Euclides

1. a. a=\B2cm;b=+17cm;p=4cm
b. b=+192cm;c=16cm;qg=12cm
c.a=+\12cm;p=7cm;h=+63cm
d.a=8cm;b=+192cm;c=16cm
e. a=+648cm;c=27cm; h=+/72cm
f. p=3cm;q=9cm;h=+27cm
g.b=9cm;c=15cm;q=54cm

2. 36m

PAGINA 105

3. a. Falsa
b. Verdadera
c. Verdadera
d. Verdadera
e. Falsa

4, a. X
b.v
(4
dv
e. X
f. X
g.X
h. X
i. X

5. ABCDyACAD; AADEy ADCE.

PAGINA 106

6. a. Los cables miden 35 m en total.
b. La altura del techo es de 5,5 m, aproximadamente.
c. Elsatélite se encuentra a 36000 km. La distancia
alos extremos es de 48 433 km y 53814 km,
aproximadamente.

7. Los lados del rectdngulo son CD 'y CB. Por teorema
de Euclides, CD?=DF+ AD, CB*> = AB + BG. Luego,
el area es
CD-CB=+DF-AD-yJAB-BG=+DF-AD-AB-BG

PAGINA 107

8. a. Laalturamide 10 cm.
b. Elérea del rectangulo es 480 cm? y el perimetro 92 cm.

168 | Solucionario

SIiNTESIS
1. forma
2. congruentes; constante.
3. a. o f
b. ABBC, AC’
c. ABAC, o/
d.p-g
e.c-pceq

PAGINA 108

. x=20cm;y=25cm.
.9cm?

v
b 4
b 4
v

3. a. Los perimetros se encuentran en razén 1,8. Las areas
se encuentran en razén 3,24.
b. A 12,5 cm de distancia.
c. Son semejantes por criterio AA, ya que los lados de
los tridngulos son paralelos por lo que se generan
angulos congruentes.

o v

o n oo

PAGINA 109

4. a. Laaltura del edificio es de 30 my tiene 10 pisos.
b. La altura del arbol es de 15 m.
c. EF=55cm

PAGINA 110

1.

EVALUACION UNIDAD 3

S0 QN T W
N U w MO —

N
[+V]

d. Falsa
e. Falsa

. Verdadera
b. Verdadera
c. Verdadera

3. a. v c. X
b. X d. x

R
X

PAGINA 111

4. a.x=6
b.x=5

5. a.96cm
b. 11,25cm
c. 1,5cm?



Unidad
LOS DEPORTES

PAGINA 112 PAGINA T14
5. a.
ANALISIS DE POBLACION ES Rzl:cién de la presion sanguinea de los pacientes
Registro de distribuciones
2 120
1. a. £ 0
Y2 g 80 D
n . g0
° w0
Sistélica
7 0 20 40 60 80 100 120 140 160 180 200 (mmHg)
: « Correlacion positiva, ya que, al aumentar una
s variable, la otra también lo hace.
2 . .7 . an
. » A medida que la presion sistélica aumenta,
o IO R A A A TR también lo hace la diastélica.
« No, ya que no tienen una tendencia semejante b.
Cantidad de di d
auna reCta ela::iozcoeescg;::(;eg;\z;ani(\)/;n
= No hay puntos con un comportamiento muy
distinto al de los demas. o0
b. 2 2o
Y12 é 2500
;
" 1500
7 0T E 4 Nivel (curso)
: « Correlacion positiva, ya que, al aumentar una
3 variable, la otra también lo hace.
. « Los estudiantes que cursan niveles mas altos
o RN A gastan mas dinero en el quiosco.
« Si, ya que tienen una tendencia semejante B
yaq ) PAGINA 115
a una recta.
. 6. a.
« Si, el punto (1, 2).
Ventas en una tienda en dos semanas segun cantidad de clientes
2. a. EnelA b. EnelB. c. EnelA. n
& 90 '
PAGINA T13 HE
£
3. a.yb. o
Y 5 w0
. E
5 "
4 Clientes
3 07770720 30 40 50 60 70 80 90 100 110 120 130 140 (cantidad)
2 b. Se puede observar una tendencia lineal en los
1 . . .
. datos, es decir, que las variables se relacionan,
aproximadamente, de manera proporcional.
c. Altrazar la linea recta, se puede observar c. Si,ya que la correlacién es positiva.
una tendencia lineal, es decir, que las d. Si,ya que, si se traza una linea recta, los datos se
variables se relacionan, aproximadamente, encuentra en torno a ella.
de manera proporcional. e. No, los datos tienen un comportamiento similar
4. a. «Si b. «Si entre si.
- Negativa « Positiva f. Respuesta var'|a'da. Una posible respues'ta puedg ser
o0 que no es suficiente, ya que es necesario estudiar el
« Débil « Fuerte i ) !
comportamiento de la variable en el tiempo.
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PAGINA TI6
7. Actividad a cargo del estudiante.

PAGINA 117
Comparacion de dos poblaciones
1. a.
GRAFico 1 GRAFiICO 2
Y [ 1]
o .’:0
%15
s’-_.‘?S .
oi X

b. Grafico 1: Existe correlacion lineal entre los datos y
se observa que uno de los grupos, en general, toma
valores mas altos.

Grdéfico 2: Existe correlacion lineal entre los datos
en un inicio, pero luego se dispersan. La tendencia
de cada grupo es constante y luego la correlaciéon
es positiva en un grupo y negativa en el otro.

. Edades bajas o altas consultan mas.
. Edades bajas o altas consultan mas.
. Hombres y mujeres consultan de modo similar.

n oo

PAGINA 118
3. a.

X

© Mujeres

® Hombres

Glicemia (mg/di)

0770 20 30 40 50 60 70 80 9 Edad (afos)

b. Se puede apreciar que al aumentar la edad existe
una tendencia a aumentar la glicemia.

c. Se puede apreciar que al aumentar la edad existe
una tendencia a aumentar la glicemia.

d. Los resultados son bastante similares en ambos grupos.

e. Presentan una correlacion positiva, aunque la
tendencia no es tan fuerte.

PAGINA 119
4. a.yb.

s ® Mujeres

® Hombres

IMC (kg/m?)
.
.

0710 20 30 40 S 70 80 O Edad (afios)

c. Si,el punto (58, 15), ya que tiene un comportamiento
diferente al resto de datos.

170 | Solucionario

d. Mujeres: al aumentar la edad existe una tendencia a
aumentar el IMC.

Hombres: al aumentar la edad existe una tendencia
a aumentar el IMC. Hay un dato atipico.

e. En general, ambos grupos presentan una correlaciéon
positiva, es decir, a mayor edad, mayor IMC, pero en
el caso de las mujeres el aumento es mayor. Existe
correlacién lineal entre ambos grupos.

PAGINA 120
5. a.yb.

3

© Empresal

© Empresa2

Precio (miles de $)

- N W s o N ® o

o

1 1 1 1 1 1 1
c. Elvalor de las acciones tiende a la baja.
d. Elvalor de las acciones tiende al alza.

e. Enla Empresa 2, ya que a medida que pasa el
tiempo, el valor de las acciones tiende a aumentar.

Semana (n°)

PAGINA 121
6. Actividad a cargo del estudiante.

SINTESIS
1. negativa 3.nula
2. positiva 4. comparar
PAGINA 122
m EVALUACION LECCION 10
1.

Y

110 ‘

100 ‘

90 ‘

80 ‘

70

60

50 ‘

40 ‘

o 750 160 10 180 190 ¥

Se observa una tendencia fuerte de una correlacién
negativa. Hay un punto aislado.

2. a.

Promedio de accidentes en un afio segin edad de conductores

Y © Mujeres

® Hombres

Accidentes (cantidad)
.
.

Edad (afios)



b. Existe un aumento en la cantidad de accidente hasta
los 30 afos, aproximadamente, y luego se observa
una baja a medida que la edad aumenta.

c. Latendencia es similar en hombres y mujeres,
solo que en las mujeres en general la cantidad de
accidentes es menor.

d. Entre los 24 afos y 40 afos se observa mayor
cantidad de accidentes. Esta tendencia se da tanto
en el grupo de hombres como en el de mujeres.

PAGINA 123

3. a.

AEROPUERTO 1 AEROPUERTO 2

w
v}
=}
w
&G
=}

w
=}
=}
w
S
S

N
%)
=}
N
%
=}

150
100

150
100

Tiempo de espera (minutos)
N
S
3

Tiempo de espera (minutos)
o
S
IS

w
S
v
=}

[s)

100 200 300 400 500 600 o
Pasajeros (cantidad)

100 200 300 400 500 600
Pasajeros (cantidad)

b. La correlacion es positiva, aunque no se observa
una tendencia demasiado fuerte.

c. Lacorrelacion es positiva y se observa una
tendencia fuerte.

d. El Aeropuerto 2, ya que hay menor variacion en
los datos.

PAGINA 124
[ LECCION 11 ]
REGLAS DE LA PROBABILIDAD

Union e interseccion de eventos

1. a.
A 2 B
4
8
16
32
64
b. C
A B
2. a. A={0,1,2,5,8,13,15 17}

.B=1{0,1,4,5711,12,14,15,16}

C=1{0,3,6,7,910,13,14,15}
.AUB=1{0,1,2,4,5,728,11,12,13,14,15,16,17}
.BUC={0,1,3,4,56,7,910,11,12,13,14, 15, 16}
AUC={0,12356,78910,13,14,15,17}
.ANB={0,1,515

Q 00 o nNn T 9

h.CNA={0,13,15}
i. CNB={0,714,15}
jo ANBNC={0, 15}
PAGINA 125
3. a.5
b. 31
c. 52
d. 8
e. 14
4. a. 6alumnos. c. 30 personas.
FuTtBOL BASQUETBOL EFECTIVO DEBITO
b. 45 estudiantes. d. En total hay 20 bolas
de color rojo.
MATEMATICA LENGUAJE Roio AzuL
INGLES VERDE
PAGINA 126
5. a. b. 25
CINE JUGAR c. 10
10
d.—=0.2
50
e. 2203
50
f. 22205
50
6. a. defg d.g
b. g .
c. Q={a,bcdefg €3
PAGINA 127
35
7. a. = =07
) i 50
MATEMATICA Fisica
<2l 054
50
o3
50
QuiMICA
.22 _05
50
-2 =046
50
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b. impares a la vez.

* No, ya que no hay 15
numeros pares e 10

PAGINA 128
Regla aditiva de la probabilidad

AN
1* MoNEDA —> (<] [s]
N R
. i . il
2moneos > [C] [s| ] [s]
1T 1 1 1
A S O S O S
smoneoa — |(C][S] [c] [s] [c] [s] [c] [s]
- - - —~©— T T = T
i N T N i N N i N s N NG v N It
wwoneon —[ CJ[s][c][s][c](s](c]s] [c][s][c](s]lc](s]c]ls]

a. Sf,ya que en cada moneda se tiene la misma
probabilidad de obtener cara o sello.

b 76
.1
16
.2
16
2. a
ie 1
L\%J\ L\%JL —JEQL
< O n 6 A
B [ &) [ d [

4 .

b. «
6

o [N
[ ]
o |

PAGINA 129
3. a. 08
b. 0,86
c. 08
d. 1
45 84
4. a. 25 i:an
* 760 “ 760
b, 22 ¢ /6
160 160
115
160

105
d- 160
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PAGINA 130
5. a.20%
*3%

b. La probabilidad de que el arbol tenga alguna
enfermedad es de un 45,4 %.

c. La probabilidad es de un 41,2 %.

d. - La probabilidad es de 32

3
40°
" 34
La probabilidad es de 20"
« La probabilidad es de i.
40

PAGINA 131

6. Actividad a cargo del estudiante.

PAGINA 132
Regla multiplicativa de la probabilidad

- N|—=

11
1. a. =; = =
37377

b. La probabilidad es de ]1—2

i, 1
a. La probabilidad es de 2

" 2
b. La probabilidad es de 7R

PAGINA 133

3. a. ¥/.Hay un as que es de corazén.

b. ¢.Dentro de las cartas negras hay tréboles y picas.

c. X.Para que la suma sea 9, no pueden ser
los nimeros iguales.

d. v/ El 2 es pary primo.

b. La probabilidad es de 11—2

c. La probabilidad es de %



PAGINA 134

5. a.

30
1

5
b. «25%
*12%
. La probabilidad es de un 18%.
d. La probabilidad es, aproximadamente, de un 0,15 %.

PAGINA 135

6. a. La probabilidad es de 0,86, aproximadamente.
b. La probabilidad es de 0,8, aproximadamente.
c. La probabilidad es de 0,76, aproximadamente.

SINTESIS

1. union

interseccion

P(A) + P(B)

(A)+ P(B) - P(AN B)

(A)-P(B)

(A)-P(B|A)

o W N

P
P
P

PAGINA 136

1.

EVALUACION LECCION T

ATLETISMO FuTtBOL

/2
(SN
>/

CicLisMo

8 estudiantes.

2. a.° b.

PELO CASTANO

0

MANANA TARDE OJOS CAFES

9

« La probabilidad es *51%
de un 26 %. *23%
*49%
PAGINA 137

3. a. «No, ya que la interseccion no es vacia.
<0,12
« 047
41
b. e —
350

. 309
350

PAGINA 138
COMPORTAMIENTO ALEATORIO

Tabla de Galton y paseos aleatorios
1.

(1] e (2] e [1]
[T+ T+ 1
(N e()el el
[ =[] 1
[Jefs)efc]efs)e[1]

2. a. Sevan sumando los numeradores del nivel anterior.
b. La salida 3, ya que tiene més caminos posibles.

c. La probabilidad es de —--

16
d. La probabilidad es de %

e. La probabilidad es de %

PAGINA 139
3.

4. a. 32 caminos.

b. 32 = 2°. El exponente de la potencia corresponde
alos niveles de la tabla de Galton.

Cl 12
27323
45,5 _10
2730
L 10,10 _ 20
273N R
£, 10

3

g. Las salidas 3y 4, ya que hay méas caminos que llegan

aellas.
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PAGINA 140
5. a. »

« La salida 3, porque hay mas caminos posibles que

llegan a ella.
b. .
lzquiem;AD;mcha
04 |06
016
F&zgg 0216
*288%
*432%
PAGINA 141
6. a.
(200
N R
(100] (100
NN R
(50 | [100] | 50

NOewW W ¢
25 (75 (7525
FPo o o a8

b. Recipiente 1: 6,25 %; Recipiente 2: 25 %;
Recipiente 3: 37,5 %; Recipiente 4: 25 %;
Recipiente 5: 6,25 %.
c. Elrecipiente 3, ya que hay mas caminos
que llegan a él.

. No, ya que juntos suman 25 L.

. No, ya que juntos suman 62,5 L.
Si, ya que juntos suman 100 L.

. Respuesta a cargo del estudiante. Una posible
respuesta es que no es conveniente, ya que la
distribucion no seria equitativa.

Q 0o a

174 | Solucionario

PAGINA 142
7. a. Si,ya que en cada obstaculo la probabilidad
de ir a izquierda o derecha es la misma.
b. Si, ya que en cada nivel rebotard en uno de
los obstéculos.
c. Porque hay mas caminos que llegan a los
casilleros centrales.
d. Si,ya que la cantidad de caminos que llegan a ellos
es la misma.
e. Los casilleros 4y 5, ya que llegan mas caminos a ellos.
f. = Aproximadamente 8 bolitas.
 Aproximadamente 55 bolitas.
» Aproximadamente 164 bolitas.
= Aproximadamente 273 bolitas.

PAGINA 143
8. a.

\
A

o ole]
o

ool
[

o fal-]

b. Salida A: 15 veces; Salida B: 45 veces;
Salida C: 45 veces; Salida D: 15 veces.

c. Alassalidas By C, ya que hay mas recorridos que

llegan a ellas.
1 5
d. - 2
4 9%
o 1 h. Esigual de probable,
2 porque en ambos
£ 3 casos hay 1 recorrido
T4 posible para llegar a
cada salida.
PAGINA 144

Probabilidad en paseos aleatorios

1. a.
Momedo A ATT/\IK
c T3 B3~
o qu FMTI
loneda 2 2 2 2
o —~ o
C s

L
C S

HAHREAHECAHEHE

5 5 5 5 5 5 5 5

~ ~ ~— ~—

s C S S C S

7
C C

Moneda C

b. {(cara, cara, cara), (cara, cara, sello), (cara, sello, cara),
(cara, sello, sello), (sello, cara, cara), (sello, cara, sello),
(sello, sello, cara), (sello, sello, sello)}



c. Esel mismo, ya que las combinaciones posibles

no cambian.
d.

1313 203 16
RRAEIREIREIRE- TRt dRF S ST
co[3) [ (1B -2} ()

3[4 (5 [60 3[4 5 60
e[} Ea) DI EHA

3 4] 5] 60 3 4] 5 (60
o THTHTHT‘ o ?HT‘TT

13014 5] 60 3 4] 5] 160]

. 19

60

£ 30

60
PAGINA 145
2. a.

/\
Par Impar
(verde) (roja)
Par Impar Par Impar
(verde) (roja) (verde) (roja)
Par Impar Par Impar Par Impar Par Impar
(verde) (roja) (verde) (roja) (verde) (roja) (verde) (roja)

ANV ANV ANRYANRYVANRYANNYA VAN

Par Impar Par Impar Par Impar Par Impar Par Impar Par Impar Par Impar Par Impar
(verde) (roja) (verde) (roja) (verde) (roja) (verde) (roja) (verde) (roja) (verde) (roja) (verde) (roja) (verde) (roja)

b. Q={V,V,V,V),(V,V,V,R),(V.V,R V), (V.V.R R), (V,R,V,V),
VR V,R. (V,R R V), (VR RR),RV,V,V),R VVR),
R V.RV), R V.RR),RRV.V),RRV.R),RRRV),

(R, R, R R}
c. ot
4
A
4
N2
8
A
8
PAGINA 146
3. a.
Sello 5‘
4 o
3 [ J
2 ®
1 [ J
Punto inicial \‘
L 2
o 1 2 3 4 5  (m

b. 32 caminos.
c. La probabilidad es de 31—2

o

. 10
. La probabilidad es de 3

. (3,2). Hay 10 resultados que llegan al punto (3, 2).
5 caminos.
. Es més probable que llegue a los puntos (2, 3) o (3, 2).

. Se encuentra en el punto (1, 3). Los otros caminos
sonS-S-C-S,5-C-S-SyC-S-S-S.

Qe o

PAGINA 147

4, a.

7909
390,22
59014
7 »0,09
046
0,22

. 054

. 091

2»0o1
490,28
6 »0,07

> on o

PAGINA 148
5. a. <025

*0,3175

b. «

— \o|_\
(@]

- N
(@3N

N
3

No
~

PAGINA 149

6.

a.

( |
(1) S(-1)

4‘%\ f“ﬁ

[

[@0)] S(0) c(0) S(-2)

| \ \ |
( \ ( \ ( \ ( \
CE SM CM SEN C) SE) CED S(3)

&= olw

SINTESIS

1.

H W N

centro; extremos
paseo aleatorio
aditiva

multiplicativa
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PAGINA 150 4. a. *+66%

EVALUACION LECCION 12 *7%

b.-016
« 0,36

1. a. 16 caminos.
b. La cantidad de caminos es 2*. El exponente es igual
ala cantidad de filas de la maquina de Galton.

. La salida 3, la cual tiene 6 caminos posibles.
. No, porque es un experimento aleatorio.
. 520,30, 20,5
La salida 3.
. Se formaran 128 caminos.

Q@ o o n

. Un camino.
b. 15 caminos.

PAGINA 151
3. a.

( ]
c(o) S(B)

f—‘ﬁ ( 4%

C(B) S(A) C(A) S

( | ( | ( | ( |
Ca) s C© s(B) C sB) CB) S@A)

b. Es mas probable que se encuentreen B oenc.

PAGINA 152
EVALUACIGN UNIDAD 4

1. a. Falsa. Los resultados no presentan una tendencia
que diferencie un curso del otro.
b. Falsa. Hay 2 alumnos que obtuvieron 40 puntos y
4 que obtuvieron 50 puntos.
c. Falsa. Se observa una correlacién lineal positiva.
d. Verdadera. Hay 1 punto aislado en cada grupo.
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3. a.i
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